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Ad TiufriſSimun Dominum D. Hen- 
.; ricum Bennet Baronem de Arlington, Sere.- 
© niſcimo Regi C arolo IT. a Confilis, & Se 


of etartum pri Mmarium. 
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=D Wlm ſcnectutis mez ſolatium 
BSY2 maximum tuz ( 1Iluftriſsme 
BESS Domine) opi debeam, ingra- 

ns® tus eſſem niſi tante gratiz ve- 
Rigium aliquod etfi” obſcurum ' excare 
Ccurarem. Quod: cum alia non poſTum, 
vulgata via Scholartum facio , Dedico 
tibi libellam, non male moratum, ſed ta- 
men audaculam; 'Geometrarum enim to- 
tam invadit nationem. Quid (inquies) fi 
injuſte? Mihi quidem id dedecus magnum 


A3 eſlet, 


| oler, ſed quod adte, quiad altiorainſtieu- 
rus es, quemq; morum & officii mei erga 
eipſum, non nugarum mearum taſpeo- 
rem facio, non pertinebit. -[n magno qui- 
dem periculo yerſart yideo exiſtimationem 
meam,.quia Geometris fere omnibus diſ- 
{entio. Eorum enimqui de n{dem rebus 
mecumaliquidediderunt, aut ſolus inſanio 
ego aut ſolus, non inſanio; terttum enim 
non eſt, niſi (quod dicet forte aliquis)inſa- 
niamus omnes.Czterum ſine Tudice lis eſt, 

nifi quod Judicem aliquando ſeipſam £on- 
ſtituer nondum imbuta poſteritas, Videri 
tibiinterea vir bonus,etſi pelsimus Geome- 
tra, ſatis habeo. Deum-precor ut.te optimo 
Reg1i, miniſtrum optimum diutiſsime Con- 
ſervare velit. 
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Contra Cieometras. 


RAY Ontra Geometras (amice Leftor) non contra Geo- 
WIS metriam hecicribo. Artem ipſam, artium Navi- 
BERNE gandi, Adificandi, Pingendi, Computandi, & de- 
W228 nique ({cientiz omnium nobiliflimez) Phyſicz 
matrem, Xque ac qui maxime, laudibus ex- 
tollendam cenſeo. x 
Czterum ubi Geometrz Encomiis artis quam profitentur 
(imperite an aſtute neſcio) ſuas ipſorum laudes immilcent, li- 
citum mihi (puto) erit, diſtinguere. Quomodo autem Scien- 
tiam hanc laudare ſoleantMagiſtri ejus,ex uno C/avio intellige- 
re pofſumus , laudante illam in Prolegomenis ad Exclidem, 
hoc modo. 
$7 vero Nobilitas atq;, praſtantia Scientie ex certitudine de- 
monſtrationum quibus utitur, ſit judicanda ; haud dubid Mathe- 
matice diſcipline inter ceteras omnes principem habebunt locum. 
Demonſtrant enim ommia, de quibus ſuſcipiunt diſputationem fir- 
miſſimis rationibus, confirmantq; , ita ut vert ſcientiam in au- 
ditoris animo gignant, omnemg; prorſus dubitationem tollant : 
1d quod aliis ſcientiis vix tribuere, &c. Et paulo infra : 
Diſcipling Mathematice weritatem ades expetunt, adamant , 
excoluntque, ut non ſolum nihil, quod ſit falſum, verum etiam 
nibil, quod tantum probabile exiſtit, nibil denique admittant , 
quod certiſſumis demonſirationibus non confirmant. 
| B Quibus 
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Quibus verbis (quia Sc7ezs, non Sciemtia demonſtrat) non” 
artem ipſam, ſed magiſtros Jaudat : Certitudo Scientiarum 
vmnium #qualis eſt , alioqui enim Scientiz- non eflent, cum 
Scire non ſuſcipiat magis & minus, Phyſica, Ethica, Politica 
{1 bene mx 99> wy ellent non minus certz eſlent quam-Pro- 
nunciata Mathematica, ficut nec Mathematica Scientiis aliis 
certior eflet, niſi rete demonſtrarentur ea quz pronuntiat. 

Itaq; per hanc Epiſtolam hoc ago, ut oſtendam tibi non mi- 
norem elle dubitandi cauſam in Scriptis Mathematicorum 
quam in Scriptis Phyſicorum, Ethicorum, &c. 

Omitto inter- Geometras dillentiones & mutua convitia, 
que fignum -certiſimum Ignorantiz funt. Ipſa aggredior 
Principia, & interdum etiam Demonſtrationes. Sive enim 
Principia falſa ſint, ſive illatio neceſlaria non ſit, demonſtratio 


nulla eſt. Pro Geometris autem omnibus oppugnabo Excl;--- 


dem, qui omnium Geometrarum Magiſter exiſtimatur, & in- 
terpretem ejus omnium optimum Clavinm. | 


Itaq; primo loco examinabo Exclidis Principia : ſecundo, 


ca quz'principiis1llis innitentia videntur mihi efle falſa ; ſive 
ea {mt Exclidzs, five Clavii, five cujulcunque Geometrz, qui 
Principiis illis, vel aliis falfis uſi ſunt; atq; ita oppugnabo ut 


meliora rejectis ſubſtituam, ne artem jpſam videar labefaQtare 


velle. 


—__ =_ — 


Cay. 1. 


-* 


De Pundos. 


BY finitio Exclidis prima, Pundi eſt, hxc! PuniJuim (Enuco) 
_ Feſt, cujus pars mullaeſt. 

Q:nd Definitione-hac intellexit -Exclides- difficile eſt ſcire. 
Signum enim, quatenus Signum; Nomen' Quanti non eſt, ſed 
Relationis, quanquam quicquid fit quod in Signum alicujus 
rei ſtatuas viſibile, neceſlario corpus fit, & proinde Quantum 


etiam$6 Diviſibile eſt, & partem habere poteſt. Etiam verba - 


Illa cj## pars eft nulla, dupliciter intelligi poſſunt , aut pro 
| Indjviſo 
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(3) 

Fndjviſs ( Pars enim non intelligitur, nifi ubi preceſlerit di- 
viſio) vel pro Indiviſibili, quod per naturam ſuam diviſjonis 
eſt incapax. In prioriſenſu Fnvg quantitas reCtedicitur ; 
in poſteriore non item3 cum omnis quantitas: diviſibilis fit in 
ſemper diviſibilia. Iraque fi punctum fit indiviſibile, carebit 
Linea omni latitudine z 8,quia nihil eſt lJongum quod non ha- 
beat latitudinem, erit linea plane Nihil. Quanquam enim 
Longitudo Lata non ſit, Longum tamen omne Latum eſt, Vi- 
detur etiam Exclidem ipſum in ea opinione fuille, Puntum 
quanquam partem aCtu non habear, potentia tamen diviſibile 
eſſe, & quantitatem 3 alioqui non poſtulaſlet a pun@Fo ad pun- 
Fum duci polle Lineam rectam. Quod impotttbile eſt, niſi 
Linea habeat latitudinem aliquam. Verum ſive ita ſenſerit 
Euclides, five aliter 3 manifeſtum eſt PunCtum diviſtbile eſſe ex 
eo, quod ſea Linea in duas partes, habebit utraque pars duos 
Terminos, id eſt duo Puncta extrema, & per conſequens Pun- 
&um Dividens ſecatur (fi quantitas fit) in duas quantitates ; 
fi nihil fit, in duonihila. Etiam circulus ſecari poteſt in Seo- 
res -quotcunque, /& proinde (cum omnis Sector deſinat in 
Punctum) ſecabitur quoque Centrum in totidem Puncta, par- 
tes totidem Centri 3 five Centrum illud quantitas fit, five 
Nihil. 

Definitio ergo Pan@#7 apud Exclidem, quemadmodum cam 
intelligunt Geometrz poſt Exc/idem omnes, vitiola eſt. Quam 
ramen f1 nullum in Geometria errorem peperiſlet, pra- 
teriifiem. 
 Definitio P-rG7 vera, &quz vitium nullum in demonſtra= 
tiones illatura ſit, talis efle debet 3 PuntZum eſt diviſtbile qui- 
dem, ſed cnjus pars nulla in Demonſtratione conſideranda eſt, id 
eſt confiderandum eſt, non ut Punctum _ Gr@ce ryw di- 
citur) nequeut ww (quz Grxce eſt diſtindtio vilibilis) quz 
ambo Quanta funt ; ſed ut Signum(quod Grace eſt Swe, 
quo verbo utitur Exclides), Sigmum enim, quanti nomen 


non eſt. 
Eſt enim Geometria, ſcientia quaex aliqua vel aliquibus men- 


ſuratis per ratiocinationem determinamus quantitates aligs non 
- menſuratss, Ree igitur incepit Exclides a definitione Mex- 


B 2 fare, 
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ſure, qua menfurantur longitudines, & primo loco wenſure 
illius terminum definiit, & Siganmr elle dixit. Sed cujus rei 


Signum ? Signum a quo Menſurz terminus unus aut alter 


menſurato applicatur. 

Preterea ſi PunGum indivilibile ellet, id eſt Non-quantum, 
id eſt nihil, ſequeretur (ſuppoſito, ut nunc ſupponuat fcripto- 
res Mathematici, quantitatem dividi in infinitum, ut punctum 
ſit pars linez infinite exigua) partem infinite exiguam linex 
retz, & quadratum quod (it minima pars Quadrati,8& Cubum 
qui ſit minima pars Cubi, eſſe inter ſe zqualia. 


S- « y. Il. 
De Linea. 


Team definit Exclides Longitudiuem eſſe, ſine Latitudine, 
Scilicet conformatur hxc ad Definitionem puncti, & pro- 
pterea eadem omnia habet vitia. Nam ut Centrum circuli 
dividitur a ſe@oribus in partes quotlibet, ita etiam ſetorum 
latera dividuntur ſecundum Latitudinem. Nam ft Sector 
quilibet dividatur in duos ſeCtores, quorum unus apud te eſlet, 
alter apud me, haberet uterque duo latera & propterea ſive 
Latus illud medium habeat Latitudinem, five non-Latitudi- 
nem, erit diviſum in duas ſuperficies vel in duas non-ſuper- 
ficies. Ttaque omni modo linea eſt diviſibilis. 
Linea ab aliis definitur Pund#3z moti veſtigium, ſive Via. De 
qua definitione Clavixs ſic loquitur. Mathematici quog; ut 
obis inculcent veram Linee imelligentiam, imaginantur Pun- 
aum jam deſcriptum ſuperiori definitione, e loco in locum moveri. 
Cum enim pundtum ſit prorſus individuum, relinquetur ex eo motu 
imaginario veſtigium quoddam longum omnis expers Latitudinis. 
Vide Mathematicorum, qui ſubtiliores multo ſunt, quam qui 
operam dederunt ſtudiis cxterarum artium,Cl/avinm beilith- 
mum, {cribentem, hoc loco, veſtigium relingui longum a motu 
&jus quod nullum habet Latitudinem,id eſt a motu Nihili. Sciunt 
tamen omnes, nihil moveri pr#ter corpus, neqz motum concipi 
5 niſi 
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niſi corporis poſſe. Sed corpus omne motum, veſtigium relin- 
uit non modo longum, fed etiam latum. Definitio igitur 


 linez debebat efle hujuſmodi. Linea eft veſtiginm quod relin- 


quitur a motu corporis, cujus quantitas non conſideratur in de- 
monſtratione. | 


| ——_—— 


Cavy. IIT. 


De Termino. 


Efiniuntur tertio loco, Linez Termini, hoc modo. Linee 
| Termini ſunt Punta, Quam definitionem non repre- 
hendo z ſed ut ab ea, id quod ame dixi, nimirum Punctum 
non efle indivifibile, fed tanturvin demonſtratione non ut 'di- 
viſum conſiderari, inde oſtendam. Si enim Linea ſecetur in 
Pundo- bifariam, cam urraqy habeat duos Terminos, fitqz 
Punctum ilud, in quo dividitur Linea ,;. omnino 'nihil, duz 
partes a divifione filte ſe nuitad tantiim tangerent nechabe- 
rent ullum Pundctumcommune. Etproinde Terminus extre- 
mus magis diſtabita Termino alterius Linez ad quod: eſt Pun» 
um dividens, quam a ſui ipſius Termino altero ad quemiti- 
dem ponitur idem Punqumdividens, id eſt, major eſt una 
partium quam altera , '& proinde Linea illa diviſa non 
eſt bifariam ut ſupponebatur. ' 'Exempli' gratia” Line4 
AB ſei bifariam in C, partes ejus ſe tangunt tantum ad 

C, & earum cue Termini'( cum: 

ſint duez Line ) funt omnes. quatuor 3 

A PRs quare ad Cerunt duo Termini, qui fint 
Det E, & per conſequens, BD major 

eſt quam AC; non eſt ergo AB diviſa bifariam in C nifi 
D, C,E confiderentur ut idem Punctum. 


Ca?. 
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Cay, IV. 


De Lines ReFa. 


BD quarta eſt, Linee refs, talis. Linea rea ef 
que ex quo ſua interjacet PunFa. Id eſt ( interprete 
Clavio ) TInqua nujlum Puntftum.intermedium ab extremis fur- 
ſum aut deorſum, huc vel ilJuc deflectendo ſubſultat, in qua 
deniq; nihil flexuoſum reperitur. Non agnoſco hic oratie- 
nem Mathematicorum. Quomodo Punttum ſubſulter furſum 
& deorlum, huc & illuc nonintelligo,non tamen credo quem- 
quameſje qut rem iplam , Lineam (inquam) reftam animo 
tnonon ſatis; reft& concipiat,- idea nata ab aliqua Linea recta 
waterialt ; quanquam ideas ſuas, non omnes homines-poſiunt 
oratione 'xque declarare. .Sed neqz contra, 1lli qui cogitata 
ſua optimS deſcribunt, ſunt ſemper optimi Mathematici. De- 
finire enim vocabula Artis.cujuſcunq; noneſt ipſius Artis, neq; 
forte omnino artis opus; ſed: partim Judicii Naturalis, quo. d+- 
ſNinguitur inter cujuſqz retEflentialia, &non Eflentialia, par- 
tim Ingeniiad inveniendum verba $orationem prompti, qui- 
busea quz Eſlentialia ſunt proprie & adzquate ignthcentur. 
Itaq; diverſi:homines eandem habentes ideam Linez ReQz, 
non tameneandemejus definitionem aſſignaverunt, Indicat 
nobis hoc Joco Clavins pluriam: doftorum hominum, Linee 
Redez definitiones-:: Prinio loco Procli,, numpe, Rectaeft quz 
eantum: praciſe occupat+ ſpatium, quanta eſt diſtantia in- 
ter PunCta ejus extrema., Secundo, Platonis, Recta eſt cujus 
intermediai/Pundta obumbrant.extrema. 39. Archipmedis, Re- 
fa.ett minima; habentium terminos coſdem. 49. Campari, 
Rec elt breviſlimg a-puntta ad-puntum extenſio. 5% Eorum 
qui dicunt, Reftam.eile&quay feloribitur.a.Puncto moto nec 
vacillante. Quibus egoaddo aliam Authoris recentioris, Re- 
fa eſt cujus termini, 1aiva quantitate, diduc1 non poſſunt, 
—_ definitionum quanam fit cxteris prxferenda, ex 
tfabtis rebus judicandum eſt, Idea, 8&Ulſu. Ex Idea an vera 
fit; ex Ulſu, an Principium Demonſtrandi Idoneum fit, Idea 
juxta 
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juxta quam definita eſt a Platone Linea refta, Imago erat pro- 
jetzabca Umbrz, quam quidem projici vidit per reftam. 
Itaq; quid ſit Recta ſatis conceperat 3 ſed definitio 1lla plane 
ſterilis eſt, nec ullius uſus ad demonſ{txandum utrum Linea de 
qua quaritur, recta fit necne, neq; ad demonſtrandam ratio- 
nem redtz ad curvam. Procli, Archimedis, & Gampani definiti- 
ones verbis quidem ditferunr, idem autem ſignificant, nempe 
ReQam elle, que inter eoldem terminos eſt breviſſima, quz 
orta eſt ab. Idea viſarum plurium Linearum conterminarum, 
quarum unica viſa eſt recta & breviſlima. Arq; hac definiti- 
one utitur Archimedes. , Quis enir.qui conceperit in Sphxra 
plures circulos Meridianos & Axem unicum, non ;judicabit 
Axem tum-reQam elle Lineam tum breviſimam aliarum'qmni- 
um que tranſeunt a Polo ad Polum. Idea unde nata videtur 
efle definitioultima erat quod videret Extenſionem nihil aliud 
eſle prxter diductionem extremorum PuncCtorum 3 contraqz 
Incurvationem nihil aliud efle' quam adductionem termino- 
rum eorundem. Quod Ream definiunt Yeſtiginm Puniti moti 
zec vacillantis a nulla Idea ortum eft, nec oriri potuit 5 quia 
vacillare nihil- dict poteſt, nifireſpetivead Veſtigium- Linez 
jamante duftz. , Neq; videtur magis vacillare Punctum dum 
deſcribit circumferentiam circuli, - quamdum'deſcribit Line- 
am rectam. ; UT SOS os 
At definitio Exclidzs omnino* eſt infignificans. Quis enim 
intelligat quo modo Puncta- media Linex, ex xquo jacentin- 
ter extrema ? | 
Quo argumento oſtenſum eſt Punctum non ele ſua natu- 
ra, ſed-folummodo ut confideratum in demonſtrationibus, in- 
divilibile, eodem demonſtrari poteſt, Lineam non eſle ſua na- 
tura ſine Latitudine, fed ſolummodo quatenus conſiderata eſt 
-inter demonſtrandum,. 


Cape: 
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De Superficie. 


IDs finitio quinta, Swperficies eft que Longitudinem Latitu- 
dinemg; habet, iiſdem omnibus laborat vitiis cum defini- 
tione Linezx 3 cum (exempli gratia)baſes duorum hemiſphzri- 
orum duz ſunt, five hemifphzriorum illorum alterum ſit apud 
Indos Orientales, alterum apud Occidentales, five ſe mutud 
contingant. Dividitur ergo una cum Sphera etiam maximus 
ejus circulus, id eſt dividitur ſecundum Profunditatem. Pro- 
funda ergo eſt ſuperficies quz bafis eſt hemiſpharii. 


Car, VI. 
De Superficiet Terminis. 


$ Efinitio fexta, Swperficiet Termini ſunt Lines, probat (di- 
vifa  Superficie ) duos ejus Terminos, id eft duas Lineas 
efle extremas utrinfq; partis, & (per conſequens) Lineam 
dividi poſe bifariam ab uno ejus extremo ad alterum. | 
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'Þ «ny feptimia' eſt, Plana Superficies eſt, que ex £quo in- 
i terjacet ſuas Lineas, quam Clavirs exponens oratione ni- 
hil ſignificante, ſimili ejus qua uſus eſt in explicanda defini- 
tione Linex Rez, Plara ( inquit ) eff Swperficies, in qua par- 
tes gnqreey in reFum collocate ſunt, ita ut nibil habeat inciſum an- 
_ mbil anfradibus, nihil eminens, mnihil lacunoſum. Quz © 
verba ab omni arte aliena, ne ipſe quidem potuit intelligere. 
Quod autem partes Plani omnes in rectum collocatas elle di- 
car, 
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cat,-impoſlibile eſt nift Planunx totum: (it-una Linea Refta z 
quod item Superficiem Planam .takemeſle dicit-qualis eſt Su- 
perficies perpoliti alicujus marmoris, verum non eſt, nifi Co- 
nus aut Sphzra marmorea non poteſt perpoliri zxqueac Su- 
perficies Plana. Rem quideni"ipfam & Exclides, & ,Clavias 
& omnes homines ſatis re&e concipiunt, ſed que Syperficiei 
Planz effentialia ſunt, verbis explicare, ſaltem facile, non'om- 
nes poſſitat. S1 Superficiem Planam efle dixeris, quz deſcribi- 
tura Linea.ita mota, ut fingula ejus Punta reQas Lineas de- 
ſcribant, re&>. eam definiepis, 8& clar, & Eſſentiz ipſiuscon- 
ſentance, —— AE eee IE 
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\ Cay. VIIE. 3 
5 De Angulo. 


Efinitio 8. Argulus Planws, eft duarum Linearum in Plano 

lc mutud Tangentinm, @& non in direFum jacentinm, alte- 
rins ad alteram inclinatio.” Ideam (ive imaginem Anguli, .de 
quo tam multa dicuntur a Geometris, impreſſam animo, pau- 
ci habent. Quicquid maxima ex parte in Superficie late pa- 
tens, definit in anguſtum , dicitur vulgd Angulus. Talem 
Ideam Angulj, etiam Exclides a conſpettis duabus Lineis con- 
currentibus conceptam, videtur yoluiſle | hoc loco verbis de- 
clarare5 neqz ( ut videtur.) omnino cogitaverat aut audivye- 
rat quicquam de Angulo Contaftus. Quanquam enim El. 32. 
' Prop. 16. Conatur demonſtrare' Angulum factum a Tangente 
& circumferentia Circuli, minorem efle omni angulo acuto, 
nuſquam tamen' nominat Angulum Contactus, neqz, de illo, 
ſub alio quovis/nomine, quicquam dicit.  Itaqz. non videtur 
voluiſſe. comprehendere hac definitione Angulum Planum 
ullum, qui non. fuerit ejuidem generis cum angulo ReCtili- 
nee.  Quodetiam ex eo colligt poteſt quod ad anguli dc- 
* finitionem,  neceſlariam putaverit eſe conditionem, ne Lizee 
"que arginlum efficiunt jaceant in - ia Verum bas =. 
CO HML94 EIT uitle 


- magnas 


"citavit ) 
"tam deſcripta figura ponamus ante oculos. . 
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taifſe-videtur Evckdez, conjicere fruſtra crit, Iplam Defini- 


onem verbatim conſideremus. n- 


es. A... Ea nn 


momenti, \D— 
queque | 


inter Cla. 
wvinm & + 
Pelletarinme 
contenti- - 
ones ex- 4 


- ze We 


Sit refta ABdiviſa bifariam inC, &Radiis AC, BC de- 


"Fribantur duo circuli Fi, GH; fecerq; rea E D retam 
AB ad angulos redos inC. 


Videamus prim6, quznam fint duz Line quz angulym 


 conſtituuntz & que duz-anguluny non conſtituunt. ReQz 
"DC, CE abſq; dubio conftituunt 'compolitx, unam.retam 
-DE. Sed an itemre&z AC, CE' conftituant unpamLineam 
| curvam imeertum eſt; imo verd certum;potius quod non. 
« Nam punCtum C confiderabitur vel 'ut Quantum, vel ut Nj- 
- hil. St ut Nihil neq3 Linea DE, 'neq3. Linea FI duci: po- 
* reſt, neq; confiderari. - Sin punduer:confideretur ut,quan- 
"rum, confiderabitur' recta quidem-D E-ut rectangulum, .8& 
-arcus'FT ut orbis , alicujus latitudinis. | Itags um ,C 
© conliderabitur ut pars utriuſq;communisz & fic 'erit gdem | 
- punictum conſideratum ut -majus/&: minus, id eſt;ut.qua- | 

- dratum, & circulus' 5pfi inſcripeus, | Qyare duz'retz+con- 


ſituentes 


a (1493; 
ſtituentes: angulum 'rectum. nullo modo.conliderari ut una-' 
recta poſſunt. Multo autem minus, ſi conſtituunt angulum : 
acutum.. 'Quid ergo ( inquiet forte aliquis) auline. neq; 
arte, neqz fortuna dividi poteſt Linea recta-in_. partes all- 
quotas > Punctum enim fi. nihil-fit, auſquam eſt , neq; in 
medis Lined, neq; intertiay neq3 in quarta parte ejus. Sin 
punctum fit quantum, auferctur per diviſionem aliqua pars 
rectz dividendz. Ad quod reſpondeo.. Recte dividetur re- - 
cta, fi ſecemus cam per Lineam habentem exiguam aliquam | 
latitudinem,” ita 'ut; partes. uttingz ſint #quales:, dicamuſq; 
totius rectz ſecandz medictatem efſe ad mediam latitudims 
Linez ſecantis. Acouratids autem dividi bifariam ( ab huma- 
na faltem. potentia-) non poteſt. Itaqz hc verba daarum Li-: 
nearnz, Ec, at obſcura reprehendo, propterea quod, quz 
duz linez, unam conſtituant vel non NEOIRTErwonen do-_ 
cuerat. 

id quod facit duas' Lineas compoſi Itas rect® vocari aan, 
eſt quod idem omninohabeant punctum commune, quale 
OI Arcus FC, C1; fed dnonitem F C, CD, neqz. 
E A x 

Videawus homddquemmmiin Linez -_ ak faciendum 


RS, «ſt Sijuad 
ulterius. 


I quan ; pars: 'rectz eſt i intra, 
+a .oſt:ergo-eadem res contactus b: 
concurk: ; neq; quz ſe es —_—_— neceſfaridle wutuo 


ſecant, 


, "* 
, 
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(42) 
ſecant, neq; recte interpretatus eſt hoc loco Exclidem Cla- 
VIM, 


Tertid, videamus quid fit jacere ir! dire&um, Verba illa - 


Jacere in diream quemlocuim in Lineis non rectis habere pol- 
ſunt non intelligo ;/ nam (1 vers ſunt, juxta interpretationem 


Clavii, qui dicit duos arcus F C, CI jacere in diredumietiam - 


duz ſcmiſles ejuidem circuli jacebunt in directum, & ( quod 
inde fequitur ) punfta omni totius perimetri, jaceburt tn 
directum & punttum poteſt moveri a loco ſuo donec: ad eun- 
dem I&cum redeat motu directo , & fiat /perimeter refta 
Linea. om 

- Videamus quartd, quid fit I#clizatio. Quando reQta retz 
ad angulos rectos infiſtit, non.dicitur ( juxta ſermonem com- 
munem _) omnino inclinari in utramvis partem rectz.cul in- 
{ſtit : Quando autem altera alteri infiſtit ad angulos obli- 
quos tunc zzclinari ad eam partem dicitur ub1 angulus eſt 
acutus. Atq; hoc ſenſu Inclinationem intelligit in Elemento 
undecimo Exclides. aq; minima Znclinatiorectzx CB ad CD 
tunceſt,quando altera ad alteram eſt perpendicularis z' maxt- 
ma autem quando admovetur CBad CD motu circular1 ita 
ut ambz-coincidant. Idem etiam dici poteſt de izclinatione 
rectz CD ad CA, & rectz CA ad CE, &rectz CE ad 
"CB. Motus enim circularis cujuſhibet e quatuor rectis ad re- 
.ctos angulos deinceps collocatis Trclinationcm menſurat , 
adeoq;.angulos co motu generatos, & ſemper quo major eſt 
parstotms circuitionis quz eo motu circulari conficitur., eo 

major eſt angulus. 
Jam Inclinatio rectzx CD-.ad axcum CI quo pacto menſu- 
rari poteſt, cum partes omnes arcus C I diverſas habeant 
inclinationes, nili quod in puncto unico C Inclinatio maxima 
eſt, nempe puncti Cquatenus in recta DC ad idem punctum 
C, quatenus inarcu I C, Itaq; angulus quifit a.curva CI & 
xecta'C D, omnino ad punctum ipſum C nullus-eſt, niſf1 an- 
gulus contactus non fit ejuidem generis quantitatls cum an- 
oulo quem efficit Radius per motum circularem ad alium 1o- 
eum:tranflatus. . De quo fuſs dicetur in-examinatione Pro- 
-poſitionis 16* .Elementi tertl1.. EY 
| Videamus 


% 


*% 
"TIC 


(nz) 


ACE eſlevere a f 
negabit duas recta CE "conſtjtuere(duos angules:raections! 
ſive/unuth ang fa mentergnGua FRCLX; 
CD, CE (quanquam in directum collbcatz4int) angulum.' 


Poſtremo, Clavics definitionem hane Exclid#.exponens [ic 
ſcribit, Conſiſtit nutem angult” cujuſuis quantitas.: te, ſola Inclir 
natione JV in longitudjne Linearum. Linee enivnlongins -ex- 
currentes non angent ſuam Tnclinationem ; ieitur; neqz; at#gxti 
magnitudiin..> 7 LS ay 2 


Quid ergo-opus eft omnino-ad:cfſentiam:anguli linets 3 que 
minui poſtunt ambe in 'infinitutn, falva:-quantitate; &. natyra 
anguli 2 Etiam-n angulo icantactus,: ft; minuatur :arcus LC 
quantum fijertpoteſt, quanam'[erit differentia.inter apgulos 
DCC & DCD? :Scire hinc potes an accuratiores, acuti- 
oreſve fint Mathematici quam aliarum artium ſtudiofi. Re- 
ſtat ut anguli plani naturam explicem, ;& inter. angulum con- 
tactus, & angulum ex circulatione diftinguam ; .& utramq; 
definiam fi potero clartiis, accuratitis, & ad ulum Geametri- 


cum accommodativs. 


'Centro.A,motu Radii AB deſcribantur 'duocircuh BCD, 
EFG ( neq; refert -utrum AB fit, recta an. curya,; quales 
ſupt curvz pundtis fignarx A B, A H 3 nam. caſdem delczibune 
tum Superficies tum Lineas. ) Et a centro ad circumferen- 
tiam ducatur recta AH. utcunq;, ſecans circulum.E F G. in I. 
Facit ergo A B, ; per matumcixcularem, ad A H, angulum 
BAH,  &: pergens;ad; C -facis., angulum.. majorem. ;ejpidem 
generis.  Appellabimusautem.hoc: genus apguli nga 


= 


at fi} quantum,4ny Wo, 
Hoc "aurem"ma- i 
nifeftam) eſt x 0255\!! 
eo quod alter al-|:. |... 
RT ingutes SAO ninjor angus BAY; | 
| Z ut A ; © D- . S, 
rh ls anguli.B AH, EAT: zqualcs fant, ſed neg; 
rectz 'A B,' AE, 'neq;! plata:B:AH, EAT, #qualiaſſunt,cer- 
tumeſt, Quod effetniu anpuli non conſiſtit neq; in quanti> * 
tareEinexrutn quibus,includiturneq; 1n quanticate Superfici- 
eremBAH, EAT; neqzdeniq; confiſtic eflentia anguli nvmag- 
nitirdine avout BH, ET, cums anpult ipfi equales fint, arcus 
zquales nenfifie. ' oo I ora 1 2 
-- -UMi ergo tiiveniemus zqualitatem: Htlam propter -quam 
Xquales dicuntur duo anguli BA H, EAI? © | 
Duo anguli BA H, EAI aquales vocantur, propterea 
quod trquiles fort 'parres,” five potids;' eadent:pars totius 
circytblationis Radfi. / Sunt cnim due 'arous' BiH & EFT facti 
z Hot RaGii (fvErecti five curviJ AB -eodem-vempore. 
Tea; + jus getetisoonfiftic in wquali- 
tate pz poris it quocireulatiotoraRudiiperficitur. 


_— —— 7 ene en none SH. WA ar an_” ” ad " Ju 
- 


| C25) 
eandem'cum nature circulationſs.” -Ev'  3pie oft» para 
circulationis totius. * Ee arcus & anpuli futcadem eff quanmtt 
ras. ' Nomen #atem apguli; arcut- eſt propter:lincas 
quzduttz x ceritro'dd/etroumferentjudr'Fichuntus; Angulins 
confpiciatur. Neg; funt illz Linez retz de Eflenitia angjali, 
yrs pon determinifiir in'aron; quanguary Effentiales:fint - 


uris angulatis, uttriangulis, quadratis, Oc 11/1 in) 
— Exhis que On —_— warms. clara:emer» 
it Angu hpjor gence 1 itio-hac; 1ngulss ft. circuitigns 
c ſive cireumlationis)/ Ratliidumejroutin yel pantem circuli 
deſcfibit;quantitas.''Dizt#s enim quod fitiuglinutio Zinearnm, | 
aniculz potius eſt ſedentls ad anguluny Canring,) quam Mather *: 
matici, ejuſdemqz accurati &rigidi. ) Joouryte robe le,” 
_ - Menſuram autem hujus generis anguloyuniapgnoſcunt omnes © 
elle arcum circuli ; agnoſcunt item Menſuram & Menfuratum 
efle in eodew penere quantitatis-/2Tdem ergo eſt: quaptieatis 
genus, Arcus & Angulus: ' 115 oh nn Do big na bail; 
Confideremus jatm-naturam argulz contafxs. Diviſa. AB. 
bifariam mo, os KB ba te engyonresn -- A dur 
caturq; recta BL magnitudinis mdefanitz; fed para F 
quz 6 dayton circulos -BA'.&6 BD:in punto Þ..$up- 
namus retFa _—_— ut BL -*qualem-arcui BA," impeſ- 
libile enim non eſt. Supponamus etiam/ BL'in oinni ejus 
punto #qualiter fle&i, five incuryari, ita/ur coincidat. eum 
arcu.B A; neqz- enim hocelt impoſhibile; quia-utareus exten- 
fione fieri- poteſt Linea reda, ita refta pet flexionem:eonyer- 
\— oteft in arcum circuli. . Habemus ergo __ Areys:BA, 
D -zqualiter curvos, quanquam: magnitudine infquales. 
Deinde fa punto B ducatur retaBM fecans utrumg ſemj- 
circulum, majorem in M; minozem in N, ervint guogs arcus 
- BM, B N @qualicer curve (cum, fant in;#adem ratioge eym 
_ —_ integris..) 'Quanqyam. arons” B M., major: fit 
| A in-eodem.circulo,;quominor eſt arcus, eommo- 
' remhabet curvitatemz, incationeipſorumarcuymayi in om- 
ni punto zqualiter fleftuntur, five incurvantur. ; 
I 2 Poſtremd, natura Anguli quem faciunt duoarcus BA, BC 
non 


F 
« 


(Ca6) 
nom conſiſtit inquantitate Supesficleh quam 


Angulivquantiras detetiminata, Superfiaes. illa indeterminata 
eſt 5 ſimiliter neq; conſiſtit natura[Anguli.quem ,faciunt re&a 
BL, cum axcu BM. inSuperhicie indefinita,qulillz duz/linez 
utrings adftarit; 30.5191 $9:27.1 = Invt :n9/T ng 010 
itIn-quoergol lng confaltit natura;Anguli'contacius 
duorum arcuum,'yelarcus& rea? In eo; quod: Angulus ille 
dererminat quantitatem curvitatis3, ut ex-mode:dictis apertE 
conſtar,”\Nam cum. duq-arcusBD;-B A:fint,xque curyi,erunt 
etiararous} My EN (quirſuhtiutarcus BD. ad arcom:B A) 
xquecutm\Erquia.gicusB:M duplocurvioreſt ſua ſemiſle, 
putt 'arcur'B Oziexit: quoqz-.arcus BN: duplo. curvior quam 
eſt idem arcus BO fibi xqualis.: Atq; idem omnino contin- 
tinget 1n omni alia proportione arcus .exterioris ad. interio- 
JORIMISLY! Err TIC mo Inuotoiorge © [hh UTE 943 
-!1Traqz'arcus illi.qui Angulum: contaftus dicuntur..efficere, 
alind non ſunt ( quoniam curvitas,.major, . yel. minor , vel 
xqualis, alteri curvitati eſſe poteſt) quam quantitss curyedi- 
nis circumferentiz. Ttaq; Angulum contaCtus, (quem, an- 
gulumdici volunt Geometrz ): ficdefinio,  Angnlus contatns 
eſt: quantits.curvifatit que'eſt in'erci, circulj, faita a continua 
ewniferns flexionelinegreFte. on oo 
_ Sequitur hinc,: ir'-pumCtoprimorettz BL, nempe'punctoB, 
ubi nulla intelligi/ poteſt flexio ,, nullam eſte; curvitaten , & 
proitideirectam''B'D-cumiarcu BM:io:;pundto, B. conſtituere 
| rmt page Faterur enim. Elavinslongitudines:linearum 

m-mitarec inimagnitudine:Anguliz.nec ideo angulum conta- 
| =_ quicquam detrahere a-magnitudine Anguli re&i rectilinei 
.- /Sequitur etiam Angulum contactus noneſle ejuſdem generis 
'eunrangulo rettitineo:(quod & Clevixs fatetur) cum curvi- 
'rates#rEuuln &quales efiepofſuntturc. quando atcusipſi funt 
inzquales. Hac tibi fatis perſpicue puto cxplicavL '! Sin ar- 
- gutfienta Clavii contra Peletarmm allenſum tuum etiam nunc 
impeduntytollamea:cumiſtucvenero: : oi! rm 
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(17) 
Cay. IX. 


De Fignra. M 
[DB finitio 13. nempe, Terminus # uod alicujus extremnne 
eft , ſera venit 5 cumin 3* & 6* Sefintiſie terminos Li- 
nez, & Superficiei efle Punta. | 
Definitio 14. Figera eſt que aliquo vel aliquibus Terminis 
comprebenditur. Quzro hic primo, ad quam Vocem exprel- 
ſam vel ſubauditam refertur Vox Relativa que. Si refertur 
| ad figuram, definitio erit ( Figra eft figure que aliquo, &c.) 
vitiola. Sinad Vocem magritxdo, tum detinitio talis erit, 
Figura eſt magnitudo que aliquo vel aliquibus terminis compre- 
henditxr; vel brevius, Figura eff magnitudo nndiquaq; finita. 
Quzquidem definitio eſt legitima. Sed quomodo excludet 
ab hac definitione C/aviws Finitam Lineam ? Dicet fortaſle, 
Lineam quz lorgitudo tant eft Terminos alios non habere 
przterquam longitudinis, & propterea Figuram non eſfſe.Quo- 
modo ergodifferunt inter ſe duz Linez Finitz inzquales qua- 
rum altera recta altera curva eſt, fi non Figura ? difterunt 
enim pluſquam longitudine. | 
Definitio 15. Circalus eft Figura plana ſub una Linea compre- 
henſa, que peripheria appellatur, in quam ab nno punto eorum 
que intra Figuram ſunt poſita cadentes omnes rete Lines inter 
ſe ſunt £quales. Quam non reprehendo, fed quzro, primo, 
quare latera omnia ſimul quz conſtituunt ambirum Polygoni, 
non #que una Linea ſunt ac perimeter Circuli, qui Circulus 
Polygonum cenſeri poteſt laterum numero infinitorum ? Si 
dicant ditferentiam confiſtere in eo quod duo latera Polygon 
non habent punftum commune ad eos quos faciunt angulos, 
ſicut habent duo quiliber arcus circuli, acquieſcam. Czte- 
rum fi ita dicant , videant an e«zi&rav Jam propoſitionis 
47. Elementi primi non tollant, cui maxima pars Geometriz 
innititur. Quzro ſecundo, cur nondefinivit Circulum a cir- 
cumduGtione Radii, ut definivit Sphzram a circumductione 
L Semmicfrculi ; nam potuit ; & fuiſſet definitio illa declaratio 
£ D gene- 


SN 


C38,) 


eenerationis circuli, & per .illam hxc definitio demonſtrari 
breviter potuiſſet. In his jgitur definitionibus reprehendo 
Tu OREtHOTHT 2 

Definitio 24. Parabele reFe Lines ſunt que cum in eoden 
ſent plano,& ex utraq:;parte in infinitum producantur,in neutram 
(ibi mutud incident, vera quidem eſt Propoſitio, non autem 
bona Definitio. Bona Definitio ingenerare debet auditoris 
animo Ideam Paralleliſmi, 1d eſt, Aquidiſtantiz. At in hac 
definitione, ne una quidem vox eſt quz fignificat aut axquali- 
tatem aut duarum rettarum diſtantiam, Neq; omnino poſli- 
bile eſt Ideam habere Linez infinite produttz. F ortalſe EX 
eo quod in neutram partem coincidant , demonſtrari poteſt, 
qued ſunt parallelz, five quoo ubiq; que diſtant, fed ex alia 
Parallelarum, five Aquidiſtantium definitione. 

Deinde per bonas definitiones demonſtrari ſolent & debent 
concluſiones primz ; hac vero Exclides nuſquam utitur. 

Definitio deniq; neq; demonſtrabilis eſt, nec efle debet ; 
cum fit Demonſtrationis Principium; hanc autem demonſtra- 
bo a Definitione alia hac, Parallele reds ſunt in quarum una 

fumptis duobus puntis ad quodcung; intervallum, ab illis pun- 
His due refe facientes cum ipſa ad eaſdem partes angulos £qua- 
les, dufie ad alteram ſunt equales. Ex qua definitione neceſ- 
fario ſequitur duas 1llas rectas froductas nunquam efle con- 
curſuras, ut quzubiqz ab xqualibus reftis xqualiter inclina- 
tis diſtinentur, | 

Definitio mea hxc Ideam Aquidiſtantiz animo ingenerat, 
necab alia priore demonſtrari poteſt z poſſunt autem ab. illa 
multo.brevius demonſtrari parallelarum re&arum, vel. etiam 
parallclorum planorum proprietates, quam aut ab Exclide aut 
a Clavio demon(trantur. 

Atq; hacditta ſufficiant de Definitionibus ad Elementum 
primum, cx quibus cognoſcere potes quam bene tum Claviws, 
tum Exclides, tum etiam eorum ſeCtatores naturam Parallela- 
rum, aut Aprguli, aut Linez, aut Puncti intellexerunt. Vide- 
amus jam Petitioner utrum xquez an iniquz lint. 
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BY Y 2 ® 


De Pet. 1*. El, x. & de Def. 10. 


| © moang 1*. Ut a quovis punto ad quoduis puniInm, retam 
* Lineam ducere concedatur. "=p 
Si concedatur Lineam habere Latitudinem aliquam viſibi- 
lem, #qua eſt. Nama punto ad punctum extendi poteſtex 
lino filum ; alioqui fatu impoſlibile eſt, & propterea Petitio 
Iniquaeft, oo PEE INES | 
Sedilla Enclidis xd (erfiLatitudinem habeat) ducinon 
potelt, niſiin Plano. Planum autem deſcribi non poteſt fine 
ope rectz Linex, ita ut neq3reQa Faclidis neq; ſuperticies pla- 
na accurate-deſcribipofiit. Opus eſt inſtrumentis mechani- 
cis, qualiafunt Regula & Norma, id eſt non-accurate. Aquum 
ramen efle fateor ut in opificiis humanis pro accurato habeatur, 
quod accuratoeſt-proximum. Sed quod Lineas Hyperbolicas 
& Ellipticas duci poſle Excl:diſte non concedant (cum certius 
aliquanto Ellipſis & Hyperbole ope fili duct poteſt, quam Li- 
nea refta ope-Regulz) Iniquum eft.. Traqz/ quamdiu Geome- 
trz Lineas has duci poſſe negant, tamdiu Petitio hzc Iniqua 
eſt, & proptera etiam Secunda haberi debet pro iniqua. 
Definitiones Elementi ſecundi faciles ſunt, & propter eam 
cauſam vitio'carent. -Idem dico de. definitionibus Element? 
3*/tere omnibus. | -Fere, inquam , $4 7101 
' /Notandum enim eſt —_ in ſecunda definitione Element 
3. definit Targerc, per Tangere xec Secare, incertum relinquens 
an Puntum ContaCtus intelligendum fit in una tantum Linea- 
rum contiguarum, an in ntraq; an inter utramqz. | Poreſt enim 
(quod ille dicie} PunQtum-nihil eſt, conſiderat} Punctunt 
inter utramqueznam contipua poſiunt non modo loco disjungi, 
ſed'etiam qualitate aliqua difterre, ut colore. Et propterea 
duo ſunt ; & ſic habebimus tria puncta,nimirum duo in iptis Li- 
neis coptiguts quorum alterum fit album, alterum nigrum, & 
mterilla'duopunta, tertium nulliuscoloris. Quemadmodum 
etiam du#planz: Superficies admorz+ad contattum mutuum 
21001171 D 2 erunt 
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erunt altera alba, altera nigra, altera nihil, & tamen omnes (1- 
mul una Super ficies. PO» 

Non dubito quin Exclides Tangentes circulorum ſemper du- 
cendas putavit per diametroxum terminas3 atq; ita Pundtum 
Cunnties ſemper commune fecit trium Linearum, nimirum, 
arcus circuli, Tangentis eixcalum& Linezx cujuldam per quam 
Tangens ab arcu dividi 8 loco ſeparari poller. _ credibile 
e{t, fi Contactum quid fit clare explicuiſſet Ewc/zdes, contro- 


yerfam inter Clavinme & Pel/etarinm de angulo ContaCtus -ul- 


lam-extulle. - - We F ; Of 
Definitio 10. Simzilia circuli Segmenta ſunt, que angulos ca» 
pint £quales, aut in quibus Anguli ſunt inter ſe equales. Si in 
duobus Segmentis circulorum valde inzqualium inſcriberentur 
duo Anguli inter fe zquales,: credamneomnem hominem qui 
agnalceret Angulorum illorum xqualitatem, neceflario etiam 
' agniturum) «fie ipforum ſegmentorum Simiitudinem -inferri. 
poſle xaticcinando, ideſt inde velaliunde demonſtrari poſie. 
4 tunc non erit Definitio, nam ea deber eſſe indemanſtra- 
IS» | NM 
-; Cum; Geametria tota verſetur-circa Quantitates, commen- 
{yrabila & incommenſurabilia,qualitateta & inzqualitatem, 
Figurarim Proportiones & Similitudines 3 cumg; Principia 
demonſtrandi fint definitiones; Quomodo exculari poflunt 
Geometriz:Magiſtri qui tanto aliis accuratioreshaberi vohant, 
quod nuſquamnegz Quantitatem, neqz3 Menſuram, neq; Simi- 
litudinem definierunt. Neqz ipſlamiGeometriam:cui, ut.vi- 
derur, ſtudere homines zquum elle exiſtimayerunt: antequam 
Lirent Cui-bono > Geometriam ret@definies gfe. Scientian 
qua ex. aliqua wel aliquibus magnitxdinibua merfuratis, cognoſei- 
was per rativcinationem alias non menſurat es: Menjaram au- 
temellc arateriale eliguid quod habenti magnitudinene applicatum 
Jemel.uel playies, ipjame aquat.3 videnus enim Ligeas menſurari. 
Pede,Brachio,&c, Plana Planis,Solida Solidjs, Fluida Vaſibus 
ſeu locis.congruis. 4&qualiaautem efe dices quit tide heco' com- 
grnere poſſunt. Similie gas ſols difſernnt magnitadine. Quanti- 
iatem deniqs atagnitudinem definitaze, nempe Expolitione aut 
eemparatione. cum alia- magnitudine cogpita,: Que defi» 
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'nſtjones & facites fant "8. Prineipls demoriftrandf. -<: 
 Definitio etiam- 20. EL 55. Simitie rivewls Segmentu favs 

-que angulo# capivnt equates, vel 1d quibat' aneul; oration e 
'24#aer, Definitiononelt; fed Suppofitics : 

'ranea il}a affinitas inter aqualitatene duorum Dan hs B86 
btndinent duorum Segtrentorune rireuls; ut qui ntellipit angil- 
los in Segmentis elle 2quales, neceflarid Nice ite Hgat beg: 
' mentorum Similitudinem. 

- -ClavimadPropi22. dujutElementi cerrit dlemomitiat; 

-86 dud ant phares civents tow prutud. 34. pod ant interiive PO 
a 940 due ant Plurer 22 edlneantinr; runs OO ths  puve avaſ- 
cnng; dug Linens intercepti, & arcus inter-quanttang; Lineats 
O- Puntfunm Contat7us intercepi; fimiles.” Eyempli gratia in Fi- 
gurzad Cap. VIN,- #rcus' divs: B My) BN" denaoftrat ef G- 
miles.” Etquideitn recs. NO ſequette #roum 

habere latitut itiem alfquind morn 4tiaj6remny minotens 
norer, alfoqui oo ie Apelle' judice;-yeb alio' quork 
Piore ; cum in fi milibus; arcubitg: mequalibus laticedines ip+ 
forum arcuum #quales eſte non pollimt,ſed:in iplorum arcuum 
ratione'mxquales; | Etiam'we dives nizquates'q uate- 
nus Jongi ities, ſimiles fihewdi und Eff> ian 31 ice 

- "Hat ey Porch! Definitionum Ex/zd5s Yeviors.” Que ta- 
tnen ſtdemonſtrationes nullavinficume, pro mullis habeatitur, 


Accedo jamad definitiones Elementi quinti;/ que pertinerit ad 
— Rationam, & Cr: Gromeerie medul- 
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—_ cha mga wand tem, 
euls minor metitier nid ovens. $i per Partern intelligat par 
rem aliquoram; & iter partes aliquotasnemerat TorumC(nam: 
ety rekes palate) Doadklby bonat{hy3o-exdems ins lined-eſbres, 
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Definitio 3* Ratio oft duarum magnitudinum ejuſdem generis 
wutua quedam ſecundum quantitatem habitudo, Quis ex De- 
finitione hac;. Latina five Grzca, naturam Rationis compre- 
[hendere inteHetbu poteſt ?,., Quid enim. eſt eju/der gereris ? 
_[Ihihocin-afhtecedentibes.explicavit,? Quideſtillud gaedaz, 
five {ut Grace ſonat) altquelis babitxdo.& Quid deniqz. habi- 
-tudo2 Neq;;hoc ufquam definivit, neqg Quantitatem. 

Ideam Rationis (de qua hoc loco, Exclides) . omnes perfe- 
tam habemt,;; Mercator ſcit. ex Quantizate collatz.a ſe pecu- 
viz,quantum baberedeberiucri... .Colonus non ignorat quan- 
tum ulum agricommypis habere debet;ex.quantitate agri ſibi 
proptu.:;..Mercator qui tertiam-partem, collatz pecuniz con- 
culit, Ratim dicet debere fibi tertiam.partem Jucri. Colonus 
gquipofſides:tertjam-partem agriprivatim. prompte paſtulabic 
zertiamy parte uſd;,agri communis. Jnulquiſy;,,cnim videt 
inelle inedrre. comparatianemQuantiratis. ad /Quantiratem, 
quantitatis expen(i ad quarititatem ;accepti. '; Sed Fdeam hanc 
itd oratione generali adzquate complecti, ut inde Regulasge- 
nerales demonſtrars poſkit, non facile poteſt,unuſquilq;, Juxta 
hang Idearyyulgarem; propettionem;in; Numeris.optime. de: 
finivit Exclides NeÞs[24\ il 95.:euivo logonon-Rationem {ed 
Proportionentdicat;i\Proportionem- autem in.alio ſenſu :di- 
cit-inDef-4!EL: 5. pro:Rationum'fimilitudine. - Quod parvi 
mpmenti peccatum c(t, piqued inconſtantia in yocabylis ſig- 
01yhit ebſRunitar inrintelleu.2:$ed Ideam illam quam; ha> 
buit Exclides a partibws #iſdem numerorum, magnitudinibus que 
non ſemper ſunt ut numerus ad numerum,adaptare non potuit. 
Teaq3 omifla illa refponſione partium ad partes.coattus eſt Ide- 
am aliam quzrere tum magmtudigum, tum numeroruni com- 
munem. Noverat in quatuor proportionalibus primum ad ſe- 
cundum ita ſe habere (Grzgedmgs exwy ) ut tertium ad quar- 
tum. Ttaq; a cogitatione vocis ita habeat, quali ab Idea ipſa 
rei(converſa Verbagxs mNomen 3a feu;: Verbo habere in 

omen abitaide,) forfeavit Rationis Definicionemillam ſteri- 


quovtitabtmibabitadh gy ee; Sonu wirboram fecutus; pro: 
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 Antequam Rationem definiam,'' neceſlarium eſt 'definire 
Quantitatem, 8& quantitatum diverſa genera inter ſe diſtin- 
guere.' "Interroganti enim Quantum eſt-, qui ita refponder- 
ut-interrogantis animus? acquieſcat 1n7eo' quod refprondetur, 
neceſle eſt.ut magnitudinem de quaquzritur, vel':exponatiad:. 
oculos, vel determinet per comparationem cum alio quanto 
per menſuram determinato.  Animusenim in Indefinitis non 
acquieſcer. | " 

. Sed quia non-omnia quanta menſurantur per lineam, nec 
per Superficiem, nec per Solidum, totidem'erunt genera men-" 
ſurz, quot ſunt genera quantoram. / 'Corpus menfuratur tot 
menſuris quot habet dimenſiones, & proinde tria | habet di- 
verſa genera quantitatum, nempe Lineam, Superficiem , 6. 
Soliditatem;quarum quantitatum unius pars, pars alterius eſſe 
non poteſt. . Et in univerſum Quantitates illz diverſi generis: 
ſunt, quarum, pars unius non eſt ipars alterius ;' vel ut defini- 
tur ab Exclade quarum una Quantumvis multiplicata nunquam 
alteram ſuperabit. | | 

Linex ergo omnes ſive re&z ſive curvz eju{dem ſunt gene- 
ris Quantitatesz & quia curva extend potelt, 1ta ut fiat (.non» 
mutata quantitate ) reCta, altera carum multiplicata, alteram 
ſuperare potelt. ; | 

Ab his tribus generibus Clavizs excludit Numerum tanquam 
genus ab omnibus tribus diverſum Non rette. Numerus ſemper 
eſt in eodem genere quantitatis cum Numerato. Neq; genere 
differunt Unum & Plura. Numerus autem & Plura idem 
ſunt. Numerus Linearum, & Linez habent idem-genusquan- 
titatiss Item Numerus Angulorum & Angulusz Temporum 
& Tempus, &c. Quod Clavins Lineam finitam & Lineam in- 
finitam ejuſdem efle generis negat ſuperfluum eſt, tanquam j 
quis diceret Ens & non-Ens efle diverſi generis,. Linea enim 
infinita nulla eſt. Quod autem dicitur in Mathematicis infi- 
_ zitum, 1d (ignificat ſolummodo indeterminatum, five indefi- 
nitum, 1d eſt, quod quantumfit non eſt dictum. 

Diſtinguendum etiam eſt inter. Quantum & Qyantitatem 
quorum unum nunquam dicitur de altero.: IIB 
Prztereacetſ{i. Magnitudo,.ut.Longitudo, Superficies, Solidi- 


tas, 
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tas, ſolis corporibus tribui proprie poſſunt , Quantitas tamen 
multis aliis rebus tribui rete poteſt. Quicquid enim eſt de 
quo verEdicimus, quod majus vel minus alio eſt, vel #quale, 
vel de quo vere dicitur magts vel minus vel zqualiter eſt, ha- 
bet.illud quantitatem & dimenſionem vel unam vel plures, 8 
proinde, : 

Tempori ſua quantitas eſt que exponi poteſt per Lineam. 

Motuieſt ſua fibi quantitas exponenda per Lineam. 

Eciam Vis habet ſuam ſibi quantitatem exponendam per Li- 
neam vel Planum,. Et Pondus quantitatem ſuam quz exponi 
poteſt etiam per Lineam vel Solidum. Nec tamen inde infer- 
ri poteſt, aut tempus, aut motum, aut vim, aut pondus, eſſe 
Lineam aut aliam magnitudinem, 

Deniqz Rario (quoniam Ratio alia alia major eſt vel minor) 
quantitatem habet, &- per duas Lineasexponitur. Quando» 
cainqz enim exponuntur duz Linez, non modo exponuntur ip- 
ſx, ſed etiamipſarum Ratio. Ratioenimeſt (ut cam definiam) 
magnitudinis ad magnitudinem Relatio. Neq; exponi poteſt 
nif1 per duasLineas, quarum altera Antecedens altera conſe- 
quens (ut in-omnibus ferE aliis Relationibus) appellatur. 


Ca?. XII. 
De iiſdem Rationibus, 


Def. 6. [FN eadem ratione magnitudines dicuntar tfſe, prima 

| 1 jecundam, & tertia ad quart am, cum prime & 
tertia aque multiplicta, a fecunde & quarts £que multiplicibus, 
qualifcung: fit bec aaltiplicati, wiramdy ab atroh, mel una defe- 
ciant, welurs nqualia ſunt, welumna excedant 3, ſtead ſumaniur que 


inter je reſpondent; | O!'% 

- NE oioewnati mentio eſt habitudinis unins mag- 
nitndinis ad aliam, cal tatien ex Definitione Exclidis verba 
ittaſunt deRations efjentia. Traq; aut definitio Rationis aut 
definitio ejuſdem Rativnis vitiola eff. - 'Neq; Axiomaeſt, quia 
nonelt.} naturali' copnoſcendurn. News eſt ex antece- 


dentibus 
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dentibus demonſtrabile. Neq; deniq; de quantitate continua 
demonſtrabile eſt ex ſubſequentibus. Et tamen veraeſt pro- 
poſitio, & converſa Prop. 12. hujus Elementiquintt. Demon- 
ſtrari autem poteſt per x em quamego poſui hanc, Ra- 
tio eſt duarum magnitudinum ſecundum quantitatem Relatio, 8: 
demonſtratam vidi. 

Clavixs, ſentiens (ut puto) definitionem hanc egere Jefen- 
ſione, longam, de cauſa propter quam Exclides, quatuor magrni- 
tudines proportionales &* non proportionales ; per earum eque, 
multiplicia definierit, orationem inſtituens, nullam adfert cau- 
ſam aliam,przterquam quod propter multarum magnitudinum 
incommentebiretend coaCtus fit inveſtigare aliquid, quod 
certum fit convenire quibuſcunq; numeris eandem habentibus 
proportionem , deinde idem demonſtrare convenire etiam in 
commenſurabilibus. Hoc tamen nuſquam preſtitum eſt.[ta- 

ue idem eſt ac fi dixiſſet , 1deo1lſum proportionalia fic de- 
Fiidl, quia definitionem meliorem nondum poterat reperire. 

Exponantur quatuor numeri proportionales 8. 4 :: 6. 3. 
Vides hic duas Relationes totius ad dimidiymz, ſunt enim 
totum & dimidium Relativa, & Relatio totius ad dimidivin 
ſuum 4, eadem Relatio quz totius 6. ad ſuum dimidium 3. 
Idem dicietiam poteſt de tertiis, quartis, &c. xque ac de 
dimidiis. Patet ergo Rationem eſle Relationem; & Ratio- 
nem eandem'efle Relationem eandem. Et propterea propor- 
tionem in meris per Partes eaſders refte definivit Exclides. 
Sed invemre debuit aliquid quod Rationibus ettam magnieu- 
dinum incommenſurabilium conveniret. Cur autem-non fe- 
cit? An impoſlible erat? Neſcio, nifi quod fit difficile. Duz 
Linez ſimul atq; dutzfunt, habent inter ſc Rationem ſuam, 
quzcung; ea ſit, © Er que Canſa"efficiens erat ipfarum Linez- 
rum, eadem erat &'canſaejus quam habefit inter fe Rationis. 

Caiiſa ipfarum Lmearum efficiens erat DuQtio, id eſt motus, 
quare ettam Cauſa efficiens Rattonis quam habet earum altera 
ad alteramerat motus ille idem, ex quo motu Linez ipſz ortz 
ſtint. 'Eriant Ratioillacademerat in Motibus ipfis quibus illz 
Ice rant deſeripte: © Quzrenda ergo eſt'Rationis' duarum 
Linearum inzqualium idemtitas, ſive equalitas, five ſimilitudo 


6308 E (quz 
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(quz tria nomina in Rationibus idem ſignificant) in Motuum 
Inzqualium aliqua ſinilitudine, id eſt, in reſpor.ſione partisad 
 partem vel portionis ad portionem (five lllz, partes aliquatz 
ſint, five non int) itaqz qui tales motus excogitaverit, propor- 
tionalia ipſa determinabit ductifq; Lineis rectis determinabit 
exponetq; oculis. 

Factu autem difficile non eſt, Noſti enim wotu ſfoe dud 
Lines uniformi, partes Linee deſcriptas equalibus temporibus 
Semper eſſe inter ſe equales. Item fi Linea deſcripta fit eadem 
ſemper velocitate partes ejus #qualibus temporibus deſcriptz 
eſle etiam inter ſe xquales. | 
Sit refta AB deſcripta motu uniformi, in Tempore quocun- 
————  - que; Kinpartealiqua ejuidemtem- 

| -poris, eodem motu unitformi,. de- 
ſcripta fit A D pars rect# A B.Quoni- 
am ergo motus uniformis erat in om» 
nibus' partibus equalibus temporis, 
deſcriptz erunt partes xquales tum 
totius ret# AB, tum reftz AD. five 
| ule partes toti A B int, vel non int 
| commenſurabiles. 
Eodem tempore, motu uniformi 
quidery, ut ante, fed tardiore; fit deſcripta recta A.C. faciens 
cum AB angulum quemcunqzB A C;. & quo tempore deſcrip- 
ta erat A D, eodem intelligatur. deſcripta A E.. Quare in reQis 
AC, AE, propartibus {rve potionihus:ampys in AB, por- 
tiones Xquales ſemper defcribentur in A/C, codem modo 
quo tota A Breſpondet toti AC, &pars A. DpartiAE. 

Habebunt ergo partes xquales fate xqualibus temporibus 
in'A Cad partes xquales faftas aqualibus temporibus, in A B, 
eandem rationem fſingulz ad ſingulas, quam habet tota A.,. C. 
ad totam A B, ſive ettam quam habet AE ad AD, Etiampar- 
tes omnes xqualibus temporibus fat# in E C (differentia inter 
AC, AE} ad partes omnes xqualibus temporibus faQas in 
B D(differentia inter. AD8& 4D) iingulz ad {ingulas, eandem 
habebunt rationem quam A Ctota.ad AB totam, vel A E nary 
ad AD partem..., Tis 
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Quare fi AB& AD fint incommenfurabiles;& proinde ctiam 
AC, AE incommenſfurabiles ; intel liganturq; quotlibet partes 
Xquales ſumpt= in A Bita ut reſtet ad complendam A B, pars 
minor quam una earum partum ; & totidem partes xquales 
intelligantur fumptzin AD, ita etiam ut reſtet ad complen- 
dam reftam AD, minor quam una harum partium ; fiatq; 
dem inref&is A C, AE, omnes illz partes zquales fimul fump- 
tz in AB habebunt eandem rationem ad totam A Bquam ha- 
bent partes ſimiles xquales ſumptz in AC ad iplam AC; & 
quam habent omnes fimiles partes xquales ſumptz in AD ad 
AD; & quam habent omnes ſimiles partes xquales 
umptzin AE adipfam AE. | 

Exdem ergo ſunt rationes quas determinat ſive exponit mo- 
tus uniformis (id eſt motus #qualibus temporibus xquales 
reCtas deſcribens) eodem tempore, nempe ratio A Bad AC, vel 
ADadAE vel differentiz D B ad difterentiam E C, five in 
commenſurabilibus five in incommenſurabilibus. 

Quare rationes eaſdem Definio efſe illas qus exponit in duabus 
redis motus uniformis £qualibus temporibus; vel univerſalius iz: 
eadem ratione ſunt quzdeterminantur a cauſa quacunque tem- 
poribus Xqualibus oo efficiente. 

In eadem Figura, f1 jungatur B C, & ducatur DF parallela 
E C ſecans B Cin F, erit triangulum B DF fimile toti triangu- 
loBAC, propter angulos ad A & D zquales & anguluniad B 
commune, Similes autem Figurz non ſunt que diffetunt 
plus quam magnitudine ;z nam fi non efſent zquiangulz,aut ron 
haberent latera circa equales angulos proportionalta, non ef- 
ſet inter eas ulla figurz {imilitudo. Eadem ergo eſt ratio AB 
ad DB, qux CAad DF. Sedut ADad DB, ita oſtenſa eft 
eſleCAadE C. Sunt ergo DF & EC zquales; & proinde 
(dutta DE) triangula ADE, ABC lunt fimilia. _ 

Ad definitionem hanc, Propoſitiones illz que fequantur in 
Elemento quinto, de Permutatione, Converſione, Compoſitio- 
ne, &c, Rationum, accurrunt, & ad lucem ejus omnes fer 
ſeſedemonſtrant. Exclidis autem demonſtrationes duplo plu- 
res ſunt, propterea quod idem in quantitate continua ſeorſim 
a numeris demonſtrat ; & multo Ilotigiores quam erat 
py E 2 necelle, 
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neceſſe, propter ſterilitatem definitionis Rationis. 

Sed quid ( inquies ) opus eſt Theorematum pure Geome- 
tricorum, demonſtrationes a motu petere. Reſpondeo pri- 
mo. Demonſtrationes omnes niſf1 Scientifice fint. vitioſz ſunt;& 
niſi a cauſis procedant,Scientific# non ſunt, Secundo.,nifi con- 
cluſiones a conſtructione, id eſt a deſcriptione Figurarum, id 
eſt a Linearum duftione demonſtrentur , vitioſz ſunt. Jam 
omnis Linearum duCtio motus eſt ; itaq; vitiofa eſt omnis de- 
monſtratio cujus Principia prima non continentur in definiti- 
onibus motuum quibus Figurz deſcribuntur. Sed poſt the- 
oremata aliquot prima demonſtrata, cztera ab his dependen- 
tia non egent demonſtratione quz fit a motu, ut quorum de- 
monſtrationes in demonſtrationibus priorum continentur, nec 
alia re egent, ut intelligantur, przter Yylorum priorum expli- 
cationem, vel converſionem. 
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De Rationum calculo. 


Efinitio 10. irreprehenſibilis eſt, nempe hac. Cum as- 

_ Ftem tres magnitudines proportionales fuerint; Prima ad 

tertiam duplicatam rationem habere dicitur ejus, quam babet ad 

fecundam : At cum quatuor magnitudines proportionales fuerint; 

prima ad quartam triplicatam rationem habere dicitur ejus,quan 

habet ad ſecundam ; Et ſemper deinceps, uno amplins quamain 
proportio extiterit. 

Eſt autem quod reprehendi poteſt & debet in expoſitione 
hujus definitionis apud Cl/avinm. 

Sicenim ſcribit, T-terpretes nonnulli colligunt ex hac defini- 
tione, ſi proponantur plures quantitates continue proportionales, 
propertionem prime quantitatis ad tertiam, eſſe duplam propor- 
tionis prime quantitatis ad ſecundam, eo quod Enclides illam vo- 
cet duplicatam proportionem hujus. Eodem modo volunt, propor- 
tionem prime quantitatis ad quartam, eſſe triplam proportionis, 
quam habet prima quantitas ad ſecundam, &c. Quod tamen w_ 
a 


(.29) 

la of rations concedendum. - Neg; enim: Faclides bog, ſlenificare. 
voluit, ſed docuit taniummodo proportionent prime quaniitatis 
ad tertiam, appellari auplicatam ejus proportionis, quam habet 
prima quantitas ad ſecundam ; propterea quod inter priman 
quantitatem, ac tertiam reperitur quodammodo proportio prime 
quantitatis ad ſecundam duplicata ; quippe cums inter priman 
quantitatem, ac tertiam interponantur au propartiones- #quales 
ex proportions, quam habet prima quantitas ad ſecundam, & ſic 
de ceteris, ut diximws. Non antem intelligit , illam duplam 
efſe hnjus, ne Theorema proponeret, quod merito quiſpiam conce- 
dere recuſaret. @uis enin affirmabit, in bis numeris continue 
proportionalibus 25, 5. 1: proportionem 25. ad. 1.:duplari efſe 
Proportionis 25. ad 5, cum potins ear quis dixerit eſſe quin- 
tuplam £ 

In illis qui putant, poſitis tribus continue proportionalibus, 
rationem primi ad tertium duplam. elle rationis primi ad, I 
cundum;item poſitis quatuor proportionalibus,rationem prim1 
ad quartum triplam efle primi ad ſecundum, ubi primum 
eſt omnium maximum, etiam ego fum. Exempli gratia in bis 
numeris 8.4. 2. 7. dico rationem 8 ad 1 efle triplam rationls 
8 ad 4; & leſquialteram rationis 8.ad 23 & rationem 8 ad 2 
duplam efle rationis 8 ad 4« Non ſolum quia Exclides rationes 
Illas triplicatas vel duplicatas appellat, ſed quia verum eſt, 
& lumine naturali zque manifeſtum, ac unum & unum eſſe 
duo, aut unum & duo <fle tria. | 

Vox qua utitur hoc loco Exclides, nempe 9:5Mavior, & yer- 
titurg Clavio duplicata , aliis in locis utitur pro dupla. , Pri- 
mo in Prop. 20. El. 3. Itaqz angulus in Centro, non minus dis» 
citur duplicatus anguli in circumferentia, quam duplus. Etiam 
a Claviovertitur vox illa Grzca 2maciov non modo per dx- 
plex, ſed etiam per dwplas ; in propofitione. ipla & in concluſi- 
one per duplex, icilicet ne diſlentire videretur propoſfitio a con- 
cluſione ; ſed in demonſtratione, per duplias. Si ergo duplica- 
tum, duplex, & duplum, in quantitatibus non idem ſ1gnificant, 
non debuit illis uti ut idem fignificantibus. 

Rurſus in Propoſitione ultima El. 9. eadem voce Graca uti- 


tur Exclides pro ratione 2 ad -1 vel 4 ad 2, ubi rurſus <-> 
lam 


(39) 
iam reddit per duplem. Nonne ergo & ipſe Clavivs ex eo 
quod dixit Exclides duplicatam , en 7 hour alii ) du- 
plam. Qui verbi ejuſdem fignificationem modo unam modo 
aliam facit, mihi quidem videtur ſubjecam rem nullo modo 
intelligere. Quo autem nomine appellabunt rationem 8 «d 
[br nparatam cum ratione &ad 2? Dicent illara efle hujus 
fcbdap catam, & rationis 8 ad 1 ſabtriplicatar;, Numerum 
autem numeri ſubduplum dicent , non fubduplicatum ; 
& numerum 2 numeri 6 non ſubtriplicatum ſed ſubtri- 
—_ Nomina'Latinz genti inaudita. Itaq; ceſlantis jam 
inguz verba'quz vehut Teſtamenta morte confirmata ſunt,8 
mutari nondebent, fuo arbitrio ſine neceflitate mutar. 
Quia enim omnino ſignificat fubduplum aut ſubduplicatum, 
fi ſignificat aliquid przter dimidium aut ſubtriplum vel 
ſubtriplicatum przter tertiam partem. Retinebo ergo vo- 
cabula propria, dvp/icatume vocans ctiam dwplume, & triplica- 
run triptam ; 'nec pro ſabdyphcato & ſubtriplicato dubitabo 
dicere dimidinm, & tertiam partem, vel ( filibet) trientem. 
Ertam ir. Rationibus, (quanquam 1d non concedat Clavirs ) fi- 
militer dicam, nifi id talsd dici-oſtendat. Quod enim rogat, 
Dus affiriwabit 31: his mmeris continue proportionalibus 25. 
5. r, proportionem 25 ad 1 duplumeſle proportionis 25 ad 5 ? 
Potiuseamn quis dixerit eſfequintuplam, nihil probat. . Quid, 
quia terminus primus eft quintupins, ſecundi, & ſecundus 
tertii, ob .cam cauſam dixerit aliquis rationem 25 ad x, quin- 
ruplam eſſe rations 5 ad x porius quam duplam ? . Manife- 
{tum &ft tationem' 25 ads efle rationem unicam , & ratio- 
"nem 5 ad 1 efle etiam unicam & ipfi zqualem ;, & rationem 
25 ad « compon! ex illis rationibus duabus xqualibus. 
Quid atiud ergo negat Clavins nif} rationem ex duabus ra- 
tionibus zxquatibus compoſitam conftitucre unjus earum du- 
'plam? Cur autemt hoe negat > Quia numerus 25 numeri 5 
elt quirituplus, felicet oblitus queſtionis, quz non inſtituj- 
tur de numero vel magnitudine altqua abſoluta ,. quz fit al- 
terius quintupla, ſed de ratione que eſt magnitudo compa- 
 rativa's *iraq; rationenr-unicam 235: ad ' 5 computavit: pro 
quing; rationibus.+ Natus eſt error Clavii. ex eo quod vulgo 
0 apud 


(51) 
apud Mathematicos vocabatur ratio quintupli ad fimplum 
quintupla ratio, & ratio/ dypli ad: {implum (ut EI. 99. Prop. 
ult.) ratio dupla imperite & falſo; nam ratio 2 ad 1 non 
eſt ratio dupla, ſed -fimpla,' nempe :dupli'ad ſimplum. Neq; 
quicquam valet quod illuſtrationis cauſa ſubjungit, quemad- 
modum etiam proportio octupla dupla eſt proportionls qua- 
druplz ; cam tamen quadruple duplicata fit ſedecupla, ut hic 
patet 16.4. 1. | Difficile conceptu_eſ{t-quomodo. a pro- 
portio  magis {it quadruple duplz, quan ottuplicdta-fit qua; 
druplicatz duplicatz. - Efto autem octupla / praportio: qua 
druplz dupla. Quid ſequitur 2 'Nonne: quemadmoduim in 
his numeris 16 unitates duplz ſunt -ofto. unitatums ita {ede- 
cem rationes duplas ele: ofto: rationum ,;8 prainde:etiam 
duas rationes 16 ad 4; & 4 ad r duplam elle tationis:16 ad 4. 
vel 4 ad r; id quod C/awzzs demonfiratum nolleti 2; 1111 77 

Poſtrems, objiciens quzritz m tribus magnitudinibus xqua» 
libus, vel intribus zqualibus. numeris, ut 4. 4+.4-: atqz  adeo 
continue proportionalibus, qui fieri poteſt. ut propartto primi 
ad tertium dupla fit proportionis prim ad ſecundum, cum fit 
omnino eadem? Profe&oſiratio 4 ad 4 nempe-ratio; xqualts 
ad zquale, id eſt ipſa.zqualitas'quantitas fit; walidaoeſtobje» 

Rio. Sin quantitas non fit, frivola-eſt'; com (nibyl ad /nihil 

additum , vel per nihil multiplticactum ſemper facit nihil. .An- 

requam autemad hanc & alias ejus iubjettiones>reſpondean, 
non abs re erit quuntorum genera amplius:( ex->1plis Evclice Bt 

Clavio )  diſtinguere, »8-quid fit :ratiomam-»adaztte fe; 

trattio ;' — explicare's B&-cur:m;/tribay na 

proportionalibus, quorum: primum:eſt;maximum; ;rationen 
primiad tertium.duplam elk dixi rationis: printi-ad:detuns 

dum 3 non tamen'quando primumeſtminimums. >! -i110175 1 
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Car, XIV. 
Adbuc de Rationum calculo. 


Ef. 52. El. 6*. hzc eſt, Ratio ex rationibus componi dici- 

| tur , cum rationum quantitates inter ſe multiplicate ali- 
wart effecerint rationex, 8 vera'eſt. Nam fi ſint proporti- 
ones illz duzexdem'velnonexdem, five prima maxima ſit, 
vel nonmaxima, ſemper: illis-conveniet Definirio. Exempl1 
gratia in'his:numeris 4; 2. 6, 3- ubi rationes ſunt exdem, fi 
multiplices'inter ſe antecedentes 4 & 6,qui faciunt 24, & con- 
—_— 3 qui faciunt 6, ratio naſcens erit ratio 24 ad 6, 
id eſt 4ad:r,- 1d eſt duplicata rationis 4 ad 2, vel 6ad 3. 
Rurſus in: iiſdem numeris inverſis 2, 4. 3, 6 multiplicatis in- 
terſe tuniantecedentibus tum conſequentibus oritur ratio 6 
ad 24 five.1.ad 4, quzeſt duplicata rationis 2 ad 4. | Rurſus 
ſint rationes non exdem, ut in his numeris 4, 2. 6, 4 multi- 
plicatis cum-antecedentibus tum conſequentibus gignetur ra- 
tio 24:adB8 five12.ad 4.c-:Expoſitisautem his numeris 12. 6.4, 
ericcratio: 122 rows. ri "cum ratione 4 ad 2, & ratio 6 ad 
4 cadem quzante.: :Ideminhorum converſis continget 2, 4- 
438. .Atqz thint- intetligere hcet quid fint illz quasappellat 
EncliaeoTetionm Powtztater, nemperationum: cles 
& confequentes:2 }Nec{qamen: volyit taritam;. fffe rationem 
ejuaritu \antecadens; aut xpuantpeſtconſequens!ejus; © qua- 
por :yuantitas zbſolutazi'ſed nentra' carum ratio. 
Quantitatemantemirations qrad:2/interpretatur Glaviys per 
fracionem3i& rationem bad 3 pcr-3.,; Quas:appellat ;etiam 
rationis Denaminabores3gquasndiunter:ſemubiplices:, habe- 
bis quidem frationem cujus Numerator ad Denominatorem 
rationem habet compoſitam ex rationibus 4 ad 2 &6 ad 3:pro- 
tereq quod etiam fic multiplicantur inter ſe tum anteceden- 
tes*ttm con*equentes ut prius3 non eſt autem fraftio'tnec 
* ratio compoſita, nec omnino ratio, cum fit pars quantitatis 
ablulutx. Altudenim eſt 2 1deſt 4, aliud ratio quaternarit 
adunitatem. Ratio enim duabus lineis exponitur ſemper, at 
quantitas abſoluta unica. Quod 
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Quod Clavizs hic ſcribit, Quoniam denominator cujuſiibet 
Proportionis exprimit quanta ſit magnitudo antecedens ad conſe- 
quentem, dici ſolet propterea quantitas rationis.. Refe quidem 
dicit exprimit, non recte autem Arithmetici dicunt efe, nempe 
quotientem Diviſions numer! per numerum efle rationem ip- 
fam Diviſi ad Diviſorem, unde mujta in Geometriam Tas 
runt abſurda, & plura indies conlequentur 5 quorum-cauſa 
magna ex parte fuit C/avii hxc impropria locutio. Qualis 
etiam videtur tibi hac oratio in Mathematicis, quanta fit mag- 
ritudo antecedens ad conſequentem? Debebat enim dicere,quar- 
taeſt magnitudo antecedens ut comparata cum conſequente, vel 
quanta eſt ratio magnitudinis antecedentis ad magnitudinen 
conſequentem £ Scio Clavinm Linguz Latinez ſcientiflimum 
fuiſke, fed huic 1llius fententiz de compoſitione rationum ini- 
mica erat elocutio clara. 


Cas XV. 


Ftiams de Rationum Calculo. 


'M Lavins ex hac Def. 5. El. 6i. reGte infert, Qod in magni- 
\__ tndinibus quibuſciinque ordine poſitis, proportio prime ad 
ultimam dicetur componi ex proportione prime ad ſecundam, &+ 
ſecande ad tertiam, & tertie ad quartam, ec. Cujus etiam de- 
monſtrationes aliquot _ EX : Theone, Vitel/iene, —_ &- - 
Apolonio, ita ut nullo modo a Clavio negaripol hitqqui eandem, 
(in numeris) pro definitione ad El. 7%. 47 6: 7 

poſuit. Ttaq; in tribus lineis A, B, C or- | | 

dine expoſitis ratio A ad C,componitur | 

exrationibus A ad:B, & B ad C;$ rur-  - 

ſus ratio Cad A componitur-ex ratione | --'-;,}; ....- 
CadB8&crationeBad A. + + | - GAPNV., 
Per definitionem 5”. El. 57. quz hac 

eſt, Rationem habere inter ſe magnitudi- _ 

res dienntur., que poſſunt -multiplcate 

-feſe mutud ſuperareexplicat Tine Cut - 
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re&e dicir Clavixe) quidnam requirant duz quantitates ejuf- 
dem generis ut rationem dicantur habere, nempe, fi non ha- 
beant hanc conditionem ut altera poſſit multiplicata alteram 
luperare, noneſle illas neq; ejuſdem generis, neq; habere inter 
ſe Rationem. 

Unde manifeſtum eſt primo Lineam,Superficiem,& Solidum 
eſſe diverſa genera, vel potius diverſas ſpecies quantitatis. 
Nulla enim harum quantumvis multiplicata alteram ſupera- 
bit. 

Secundd , Angulus genitus ex motu circulari, & Angulus 
Conta&tus, diverſa ſunt ſpecies quantitatis. Anguius enim 
Contactus nulla unquam multiplicatione ſuperabit Angulums 
genitum ex motu circulari. 

Tertio, Ratio majoris ad minus, & ratio: minoris ad majus, 
ſunt diverſz ſpecies quantitatis. Nam. ratio minoris ad majus 
quanto magis multiplicatur tanto ſemper minor eſt.: 


G AP, XVI. 


ws. —_ 


Etiam de Rationum calculo. 


| [ ——_ Prop. 23. El. r6. aliam habet methodum com- 
ponendi rationes. Sint du#: rationes 6: ad 4, & 2: ad 8 
componendz. Fiat ut 2-ad 8, ita- conſequens 4..ad aliam 16 5 
eritq; ratio.6-ad'r6 compoſita ex rationibus 6 ad 4, & 2 ad 8. 
Pofitisenim'ordine his numeris 6, 4, 16, priores dux habent 
rationem-6 2d; 4; poſteriores.duz rationem 2-ad 8. 

Habet etiam methodum-auferendi rationem-minorema ma- 
jore. Sit ratio I ad 4. auferenda ratione 2 ad 4. Fiatut 2 ad 
4 ita anteceflens 1 ad aliam 23 &collocentur ordine tres nu» 
mer1-I, 2,4. Ratio 1 ad 4.componitur ex rationibus 1 ad:2, 
& 2 ad 4." Qtare ab lata ratione -2. ad 4, ex'ratione x: ad 
4, reliqua eſt ratio: 1ad 2, 

Similiter ſi.ex ratione 3 ad'2 auferendafit ratio- 2ad 3, fiat 
ut 2 ad 3, ita-3ad aliamq>. Nampofitisardine, 3. 4." 2, ratio 
2ad3, ideſtratio.3 ad 47 aufertur-a'ratione 3ad 2 & relin- 
i 3 quitur 
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quitur ratio 4;ad 2. Atqz hex methodi ambz comprobantur a 
Clavio ad Prop, 23. El. 6. 


am an — — 


Car. XVII. 
| Reſponiſio ad quedam qudſita Clavii. 


R Evondeo jam ad quaſita C/avii, & primo ad hoc, 95 

fieri poteſt ut poſitis tribus magnitudinibus 4qualibus 4, 4., 4 
ratio prime ad tertiam dupla fit rationis prime ad ſecundam, 
cum fit ommino eadem ? 

Quoniam ratio primz 4 ad ſecundam 4, quantumvis multi- 
plicata nunquam Crab rattonem eandem 4 ad 4 neque 
quantumvis per medias _— diviſa ab illa ſuperabitur, 
manifeſtum eſt rationem-4 ad 4 (& in univerſum) zqualis ad 
xquale) non eſſe quantitatem , neq; pofſe xqualitates alias 
aliis majores vel minores elle. Inzqualitatum autem alia alia 
major efle poteſt , & proinde habet quantitatem. Jam quod 
quzrit C/avi#s quomodo politis ordine 4, 4, 4 ratio prime ad 
tertiam dupla efle poteſt rationis primz ad ſecundam idem eſt 
ac {1 quzſiiflet quomodo poſitis tribus cifriso, o, o ratio prim# 
ad tertiam poteſt eſle dupla rationis prime ad ſecundam; cum 
revera & proprie loquendo, unum nihil, alterius nihil neqs 
duplum neq; duplicatum eft. | 

Rurſus Clavizs ad finem El. gf. ut probet rationem duplica- 
tam, non elle rationem duplam, fic ſcribit. Imprimis igitur 
compoſttionem proportionnzs (vocabulis enim ratio & Propor- 
tio aliter quam Exclides promilcue utitur) de qua Exclides agit 
Def. 10. Lib. 5, &*c. & in propoſitionibus duplicatam triplica- 
taw, & compoſitanm proportionem de magnitudinibus vel nnweris 
demonſtrat, dico no effe vert additionem proportionum, ita ut 
duplicata vel triplicata proportio fit duplo aut triplo major ea pro- 

portione cujus illa dicitur duplicata, triplicatave ;, item ut pro- 
portio ex pluribus proportionibus compoſita ſit vert totum quippiant, 
cujus partes ſunt proportiones ex quibus dicitur compoſitas» Nam, 
&c, Sipoſitis bis terminis continue proportionalibus 1. 10. 100, 

dh? $e F 2 proportis 
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proportio 1 ad 1CG non ſolum duplicata diceretur proportionis'1 
ad 10, ſed vere eſſet duplo major, &c. quis non videt parter eſſe 
majorem totoe 
Reſpondeo primd non videri mihireCte illatum ex co quod 
I, 10, 10O ſunt continue proportionales & ex eo quod ratio 
1 ad 10 majus fit ratione 1 ad 100, partem efle majorem 
toto. 

Secunco, fiillatio legitima fit, neceſle eſt, quanquam ab- 
ſurda fit, fit tamen vera. Nam ipſe C/aviws 'utrumq; aftirmat 
(nec quiſquam negat )nempe,& rationem 1 ad 100 elle totum, 
cuyus pars eft ratio 1 ad 10; & rationem 1 ad 10 majoremeſle 
rationetota 1ad 100. Itaq; fi qua hic vere ſubſit adfurditas, 
Claviie(t, necfoltim illorum qui dicunt rationem duplicatam 
elle duplam, Latet autem illa vel in aſſumpto hoc, 1» magnitu- 
dinibus quibuſcungg ordine poſitis, rationem prime ad ultimant 
compoſita eſt ex rattonibus intcrmediis; vel in diverſo genere 
rationis majoris ad minus a genere rationis minoris ad majus. 
Quare proprietates tum raticnum ordine poſitarum,tum utri- 
uſque generis rationum diligentius paulo conſtderabimus. 

Et primo, in rationibus ejuſdem generis, five magnitudines 
decreſcant perpetuQa majore ad minus, ſive perpetuo creſcant 
a minore ad majus, compolitio vera eſt, Sint enim tres nu- 
meri 100, IO, 1, quz rationes ſunt majoris ad minus. Mani- 
feſtum eſt rationem 100 ad 1 compolitam efle ex rationibus 

IOO ad 10,& 1oad 1, eandemq; tum duplicatam tum duplam 
elle rationis utriuſvis 1coad 10o, vel 10ad x. Item inverſim, 
ubi rationes I, 10, 1CO funt minoris ad majus, manifeſtum eſt 
rationem compoſitam 1 ad 100 Xqualem efle ambabus ratio- 
nibus 1 ad 10, & 10ad 100 inter ſe &qualibus. 

Deinde in his numeris 16, 4, 2 manifeſtum eſt rationem 
compoſitam 16 ad 2 xqualem efle duabus rationibus 16 ad 4, 
& 4 ad 2, quarum prima ratio ſecundez eſt duplicata, tota au- 
tem ejuldem ſecundz triplicata. Item in his numeris itllorum 
inverlis 2, 4, 16 compoſita ratio 2 ad 16 #qualiseſt duabusra- 

tionibus quarum ſecunda eſt prime duplicata, compoſita au- 
temejuſdem prime triplicata. 

Etiam in tribus alits quibuſſibet magnitudinibus quarum 

prima 


\ z "= SOT | 
prima eſt maxima;tettia vero mitſinia/idemn. contiggee; ain 
his numeris x2,'8, 2,/ubi ratio primz'ad ſecundanvelt eadem 
quz 3 ad 2, ratioautem ſecundz ad tertiam  eadem/eft'quz 2 
ad 4: Comporiartius has primd juxta definitionerh tragitam ab 
Euclide, Def. 5. El. 6; 'per multiplicationem inter '{& rum 'an-” 
tecedentium, tum conſequentium. ' Oritur auter ratio #2 ad 
2, cujus partes componentes erunt rationes 3 ad 2, & 2ad x3 
id eſt (multiplicatis omnibus terminis per 4) ratio 12 ad 2 
compolita ex rationibus 12-ad 8, &8 ad 2. Oy -.. 
Deinde componarms eaſdem per regulam compoſfitionis ali- 
am traditam a C/avio ad Prop. 23: E166, -Fiatergo'ut 8 ad 2, 
ita 2 ad aliam 5- Expoſitiſq; numeris 3, 2. » 'erit ratio compo- 
ſita 3 ad 3 xqualis rationibus componentibus 3 ad 2, & 2ad - 
Nam multiplicatis omnibus terminis per 4, riaſcentur numer! 
12,8, 2 11dem qui prius. _ HEner Td Fact 
Itaq; mhil video quo minus propolitio 11la; nempe, r4##o pri- 
211 ad ultimum compoſita eſt ex rationjbis intermedits pro vera 
habeatur. Adverto etiam obiter rationes componend1 Me- 
thodum hanc Clavianam eſte veram rationum Additionem.Non 
autem ut vult C/avizs Multiplicationem. 
Quomodoautem cadem. propofitio, nempe, rationemprimz 
ad ultimum compoſitam eſſe ex rationibus intermediis, locumha- 
beat quando una ratio eſt majorisad minus, altera minoris ad 
majus difficile explicatu eſt. Sint continue proportionales x, 
Lo, 109. Sed alio ordine collocatz, ut 1-, 10C, 10. Cum ergo 
per propeſjtionem i!lam univerſalem, ratio x ad rocompoſtta 
eſt ex rationibus 1 ad 100, & 100 ad 10, ficut totum ex parti- 
bus, erit ratio 1 ad 100 pars rationis 1 ad 10. Sed Quota pars? 
Ea ſcilicet pars quam Geometr# nune appellant ſubduplicatam 
rations I ad 10. Quia vero ratio 1 ad 100 minor eſt quam ra- 
tio 1 ad 10,crit pars 1.ad100'minor quam reliqua pars quanto 
ratio una minor eſt quam duz & ſunt ambz rationes x ad 100, 
& 100ad 10 partes rations I ad-1o, fi modo ratio t00ad 100 
(que quantitas non eſt) = quantitate computetur; alioqui ra- 
tio 100 ad 10 non potelt efle pars rationts x ad 10. Neq; enim 
duz quantitates diverſi generis, quales oftendi ſupra eſle ratio- 
nes minoris ad majus, & majoris ad minus, partes ejuſdem 
quantitatis eſſe poſſunt, Quo 
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Quo:ergo ſenſu. inquies, verum eſt componirationem 1 ad 10 
ex rati $ I ad 100, & t00ad 10? Reſpondeo, verum eſſe 
ſecundum verborum ſenſum proprium, nimurum firatio 100 ad 
10 five ratio #0 ad x addaturratipni x ad 100: naſci rationem 
compoſitam 1 ad 10, #qualem duabus rationibus 1 ad 100, & 
Lad1o, Idquod facilius intelliges, fi prius duo illa genera ra- 
tionum quomodo creſcunt, minuuntur, componutitur, & alte- 
rum abaltero ſubſtrahitur, clare explicavero. | 

Sumantur ergo quings magnitudines continue proportiona- 
les irrratione majoris ad minus, exempli cauſa, 81,27, 9,3, 1, 
quarum inverſe x, 3, 927,81. ſuntin ratione continua minoris 
ad majus ;& media omnium eſt 9. In his, incipiendo a maxima 
definendo in media tres primz ſunt rationes majoris ad minus; 
incipiendo autem a minima, deſinendo in media, tres primes 
ſunt rationes minoris ad majus. | 
_ Rurſus igcipiendo a maxima, ratio prim# ad tertiam eſt ma- 
jor ratione ejuſdem prime ad ſecundam , nempe duplo major ; 
Contra incipiendo a minirna, ratio primz ad tertiam minor eſt 
ratione primz ad ſecundam, nimirum duplo minor. 

Tertio, incipiendo a maxima, ſemper prima majorem ratio- 
nem habet.ad cam quz propior. elt;tertiz, quam ad eam quz 
ab eademtertia eſt rematior;z .Contra vero incipiendo a mini- 
ma, ſemper,prima minorem rationem habet ad eam quz tertiz 
propiar eſt quam ad eam quz atertia eſt remotior. 

Quarto,incipiendo a maxima, rationes ſunt exceſſuum qui- 
bus majores ſuperant minores3 Contra vero incipiendoa mini- 
ma, ratioges ſunt defeftuum quibusminores defictunt a magni- 
tudine majorum- - | 

Quinto,ratio tertiz ad tertiam (que eſt zqualitas ) in ratio- 
nibusexceſſuum minor eſt omni ratiane exceſſus; contra vers, 
ratio. aqualiatis major <ft omatratione.defectus ; & quia ra- 
tio xqualitatis quantitas. non eſt, erit.quanticas rations de- 
fectus minor nibylo, tanto quanto ratio exceflus ipſireſpondens 
majox elt nihilo.. | 

Exempli gratia exponantur in 81. 27, 9. 3. 1. 
margine, exdem. magnitudines/pro- 2 Ht O. Is 2. 
Porygnales y, & quia: ratia-81 adg _ 

3 - 4 _  duplicata 


(39) 
duplicata eſt rationis 27 ad 9,fab Ffponattir'2;'& ſab 27 pb- 
natur 1, que fignificent duplicatani rationets& unamy ratio- 
onem ; ponatur atitem Rl ore fub 9, propteres quidd ratio g 
ad 9 quantiras non eſt, Simfliter ſub 't'ponatur 218 abs 
ponatur 1. Vides itaqz rationem 8T-and 9/'duplks' majorem 
_ efferatione 27 ad 9, quia rationes He ſinit ut du rationes 
exceſsfis ad unam ; item rationem r ad'9 duplo miriorem efle- 
ratione x ad 3, propterea quod ſunt ambz rationes defeQits.. 
Quoniam igitur ratio 1 ad 9 duplo minor eft quariiratioir: 
ad 3, manifeſtum eſt rationem 1 ad 3 duplomajorem efle quam 
ratio 1 ad 9. FUTSNHUP APMOn AL ST 2a 
His intelleQis oftendendum eft quomodo in Ris frameris 
F. IOO. Io, ratio 1 ad x0 componitur ex rationibus x ad 106; 
& TOO ad 10. OD GAUGE DTRVLDEE BING! 3 
| Quoniam enim riationes too ad To& 10 ad too: fimul' ad- 
ditz faciunt rationem xqualiratis, id'eft alters altetius quan« 
titatem extinguit, reſtabit ratio 1 ad to pro futtyma rativnutr 
I ad 100& 100 ad To; Utquiunim dederit caferiduobus, 
facit ut careat tantummodo uno. © | WITH. -WIRRL\ 
Atq; hoc exaQtE conyenit cum'Def.5*, £6 Nanvanteces 
dentes rationum r ad 100, &100ad ro; fine x861005!'cons 
ſequentes auterii 200 ad 10. Antecederites iſt mulripticate 
faciunt'r00'; conſequentes autem- multiplicatz iivſe taciunt, 
1000, ſed ratio 100 ad 1000 eadeneſt cut ratione compoti- 
ta 1 ad 10, Componitur: etgo'its ratis'r ad'10*e rationl- 
Bus 1 ad t06 & 100 ad 10," ut partes conponetites finr' vere 
partes, rationis compoſitz. Sed rationes-r-ad 100i 6&0 goo 
ad x0 non ſunt partes ejuidem rations compoſitze 1ad1o 
 neq; eſſe poſſunt, cum ſint diverfi generis rationes- (> 
. Videsergo rationem duplicatam duptam quoqz efle;:i/hoe 
eſt duplo majorem efferatione' que duplicari/diviturs':Ur' 5h 
iiſfdem proportionalibus'1; 10: 106.'ratio defe@us; a abizdd 
duplicata eſt rationis defe@tus ro ad/ro&'(tuplicatarſotlicer 
defedtus ratione ) & proptere#etiatn-duplo major; quia ſub- 
latio defetus quantitatemayget. ' 1P 191974 5 1 


'"S${frerint quotciiing; nitghitudiney a | 


(49) 
nales, quarum . prima eſt maxima z :quanto prima ad aliam a 
ſe remotioremquameſt proxima, majorem rationem habet 
quam-ad iplam proximam; tanto in iiſdem magnitudinibus, 
inverſo ordine collocatis, minima majorem rationem habet ad 
ſibi proximam , quamad.remotiorem in eadem diſtantia. Ex- 
empli grazia;. in his *magnitudinibus, -8x. 27. 9..3- I. quanto 
major-eſt ratio 81,ad. 3 quam ratio 81 ad 27 ; tanto major eſt 
ratio.1:ad 3 quam ratio 1 ad 27 , quanquam Geometrz. qui 
nunG; ſunt; id pan; concedant.. SEE AFL 
 1nSedex iisquz haftenus difta ſunt, .conſtat naturam Rati- 
onis ne Exclid; quidem penitus perſpetam fuiſſe ; multo au- 
tem-minus C/av7o; ſed minime omnum 11lis qui nunc Algebri- 
ſtz perhibentur, Nam hi, a Clavio dotti denominatorem ra- 
tionis indicare ipſius quantitatem (ut 4 ſive$ denominat, in- 
dicatqz:rquamtitatem, rations. 4.ad 1, & 3; indicat ratiqnem 
2:84 :3 ) Aunt. autem ll denominatores vikil  aliud prxter 
Quotientes matas ex diviſione -mumeri per numerum,” temere 
arripuerunt quaſi rem demonſtratam, FreFionem & Ratiqnen 
eandem efje rem, nempe quartitatem abſolutam & quantita- 
tex romperAtivams quzcomparativa, quantitas omning non 
efioiſt: reſpeF$y ad aliary rationem, - Rariopis enim magnitu- 
$a :nidgirenerniRa}y Beg, exponitur per unam lineatn ficur 
quantitastabſoluta; 1 d per. duas.. Atqz ab_ hoc errore tat 


abſupds conſequura. funt, ut. vix.magno volumine cofnmod 
cinvinerigoſiintg raprom pracipu mia. paucs confiderabi 
ows; mi e©mcaliis. quz 6X alils principils fa}ſts, in Geometrx- 
row Giperitepſeragt;: Le on om ono ore oc 
: oNbmerat:duodecem alia. genera rationum Pappxs, quorum 
duo confiderat in; commentario ad Def..6. El. 5. Clavizs, ni- 
matunviztionem Arthmericam, &.rarignem Harmonicam. five 
Mufitarm::id49j: Arihmeticeqyidem. ſatis bene conveuit 
Deofiditiy retiesis! tragita. ab Facade. . Nam quantitares duz 
qaabamm:und/altehamduperat; quantitate determinata! habent 
iter slo abiding, quandap, ſecundum quanticatem, Ra- 
tio autem quam Harmonicatn. yacant. et habitudo quzgdam 
Aras wth RAGE MEAS arts wulta 
So ggorſatntor Grub AGO #2 Ph Rgiem 
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| _ (41) 
eſt; cum quanto priina) luperablecytdamured abea fuperarur, 
tanto ſecunda ſuperat tertiam vel ab-eaſuperatur. . Sed:ratio 
Harmonica eadem eſt, quando extreme ſunt.inter fe ut diffe- 
rentiza thediaſumpez;anajormutrema:ad majorem.differenti- 
':3m;& minor ad:tmnoren.o27 027 M31 0 10g nn 
. "Putaſae ini aliis} Scientiis mbjus peteatum.inyeniri paſlc 
quam efti/in Geometria nomreths.explivaſſe quid (it Ratio?: 
Quis '{cripror' Echicus mſus/-eſt definitione;, Bo#i non. boha, 
vel:Politicascdefinivione [Juris vitioſa;?; Attamen. cjuſdem 
eſt'it Geomerria! momenti:definitio; Rationis- cujug eſt! in 
-dodritia- Ethics 'definiric Bon, Sam Politica definitio Juris 2 
/ Deinde;!qupd idicit: Clavivs;'propottiotiem'illam-jn tribug 
numeris ubi major extremorum-eſt.ad minorem.utdifferentia 
majoris 8 medi ad differentiam/ medii.8&_ minoris, eſſe Muft- 
canfeuiHarmonieamjtemeredigtumeſt, { 1 his (inquit,) an- 
Mneri® 6, 4:i3\'eft ut rad 3,itaþ 2 differentia; duorum ' majorun, 
dd 1 difftvtrnti an duoruni minorium.' "| Quoniant autem 6 & 3. 
faciunt conſonantiam Diapaſort , 6 &* 4. conſonantian Diapente ; 
OG denique 4'& 4 conſonantian Diateſſaron,uocari ſolet hec pro- 
p0#t76 Hayinonica; | Quod ſi'ita fit, cur :;non.etiam in his nu- 
meris 6.3. 2.. vel in his 42.'12..75-:quz cadunt ſub eandem de- 
finitionem, exdem ſunt: conſonantiz : Quare autem facit ra- 
tio 5 ad 3, vel totum quodlibet ad ſyuum dimidium,confonan- 
tiam#Diapaſon, neſcivit Clavins. ..Id enim primus omnium 
docuit Galilexs , poſtquam Clavivs mortuus ellet. Nugz 
mene ſunt homjne Matheniatico indignz. | - Hactenus de Prin- 
cipiis Exclidis* Sequitur Principia aliud -quibus utuntur 
hodie Geometyz tale. Mats? o ot a3] mitts 91991) 38 Sf 
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De Radice iumerica, &* Latert: We: > th 
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[ quadrati duo: latera angulum? reum continentia divi- 
*LI@2Kibxine;-/utrumq; - in' quothbet . partes. magnitudine,&c 

x ;numeraſq5 partiuoiunits lateris multiplica- 
Waib\n2t 4 G 


tus 


( 42) 
tus fit per mumerum'partium alterius (deft fiduo illinumeri 
zquales mulciplicentur inter ſe }-faftus erit numerus quadra- 
torum quorum latera fant  fingulz Fw rtes lateris totius qua- 
drati. Exempli'gratia, Gquadrai $\it langum 106pe- 
des, multiplicentur autem 100 pedesper numer um ir00zunde 
fatus crit decies 'mitte pedes ;\eruat? (it 18 affamapt ) 
illi 'decies mille pedes , toridem quadrata, -quotum uniuf- 
cujuſq; latus fit unus pes 5 & decies mille pedes Jongitudine 
fimul ſumptos zquales efle toti- quadrato. | Similiter-mul- 
tiplicatis 1000 ryan mes ta0ryr x00,'0rtter Cubs aitoto 
ltere. Potuerunt e ratione diviſo: latere. quadratd bi- 
fariam, ex multiplicatione 2in.s promuigiarequatudr femuila- 
tera #qualia eſſe ipfi quadrato. | .. 

Hzctu abſurdioraeſle putabis quam ut quiſquamy i ina com 
putaret. | Sedita'eſt 3 nec moniti-ab'illa.computatione:de- 
fiſtunt. ' 'Tta computavit Goometra quidam iuj-propter-4ui- 
brum'quem'inſcripfit Meſolabium celebris.eſt., manitulq; ex- 
roris refoondit, iea © computaſſe ficut computarunt,Geomer 
tr omnes qui fuerunt, quiſune, ar roger altis in an» 
nis- Nihil ergohic calumniz ceft. Quid aukemilioe illos aſonſu 
communi ſeducere tantum/potult:?.. ._;.. _ > »inom! 

Rs wptlegiins, Donors abs” "iro I! 4 

i is appigin r, mn qua Jatera Eph 3 O1 
cle in ſe faciunt "umerum quadrar ig 5 
PRITIND <5) >) epb 

Pounds decepit ios,quod oredidetias, $i ns 2111} 92190: 
eandem eſſe rem, muttiphicqre pattes/inter 2 Rllill4u cif 
ſe, & ducere unum latus in alterum, jux-.j '4s M1959 9thod 
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(43) 
texſarum eadern methodo ufus eſt Copernicus ,  && Regiomont a- 
*as in doQrina Triangulorum, & poſtremd Cleviny in Tabuli 
condendis Sinuum, Tangentium, & Secantium. 

Ex hoc ertore naſcitur alius,nempe, Radicem numeri qua- 


drati eſſe quadrati Geometrici latus. Siquidem enim multiph- 


£ 


catio.numeri producat quadratum Geametri (arid e- 
quetur I err: yr elle ipſum latus. Non videbant 
enim, in numeris quadratum numerum & radicem ejus, elle 
ambo-carundem rerum numeross 8& proinde radicem numer! 
quotcungq; quadratorum, numerum eſle ctiam. quadratorum, 
quemad m' radix: centum hominum. funt decem ho- 
mines 


miſcue ſupputantes. Exempli gratia cum ſcripſiſſee quidam, 


$i AD: ponatur dupla DV EET room Tr po. 
A =; 304 i1glicile 
\S media proportianalis in- |; rn 

ter iplas AD, & DV,que|. © oz, 


duarum Mediarum - proportionalium inter iplas AD, DV ; 
ad hoc confutandum lic ratiocinatuseſt Profellor quidam Ge- 
ometriz publicus, rn nomob © | tus 

Ponatur DV zqualis 1. AD erit 2. Ponatur AS media 
proportionalis inter AD, DV, & detrahatur ab A V. Re- 
linquetur VS. | 

Ergo VS zqualis eſt 3 minus radice 2. 

Quz multiplicata in ſe Cubice facit 45 minus Radice 1682, 
quod minus eſt quamquatuar .Cubia D V.z quia 45 minus 
Radice 1681, xXquales ſunt quatuor Cubisa D V. 


_ * Cumergo'\Cubus ab AD .ſit8, erit Cubus ab V S minor 
.dimidioCubo.abAD., id eſt minor .majore.. Mediarum jnter 
MA Decor wid gtrg 4 et wxtys mnet as 

:. ; Non diſputs. boc loco-an:major Mediarum — 


G 2 


OOO — 
fit VS, ſed ſpecimen exhibeo Algebrz: hodierrie, per quam' 
DV eft linea' 1, & per conſequens AD eft 2 ligez; 8&per 

conſequens ( ſecundum hujuſnodi AlgebriſtasY”' Cubus A D 

zqualis eſt 8 Tineis; 845 quadrataa-DV minus Radice - 
1681 zqualia quatuor lineis, nempe;"quadruplusretz DV. 

" Reputa tecum an hzc non fint 'magis'abfurda quam u}la 

quz inventri poſſunt in Ethicis aut Politicis ' Platoris aut 

Ariſtotelis. 

Regula autem Algebrz talis eſt;:"Theoremai quod © queri- 
tur, ſupponatur verum eſſe; 'veF quod faciendum eft ſupps- 
natur factum. Ex eoſuppolits' ('alſumprisaliis' coptiitis Yin- 
feratur concluſio, & ex his aliz conclufiones, donec- veni- 
atur ad Principia, aut ad vera' aliunde cognita , quot- ſuffi- 
ciunt ad fuppoſiti_ demonſtrationem', vel-donec veniatur, fi 
ita contingat, ad .abſurdum aliquod-' Nami ducatisad' vera 
quot ſuffictunt ad demonſtrationem, : ex ilis veris converſis 
;” +," oPp demonſtrabiturs ſin" mcidas in abſardum; 'falſum 
efle ſcis. 1 1d GE | &-Thitls 
 Hac uſus eſt methodo primus (quantum ſcio) Diophan- 
tus, paucis aghibjtis notis | LO literas){ymbolis Radicum, 
Quadratorutn,Chhorym:Nunc autem totaAlgebraiauttaſym- 
bolis ab Oughtredo, & Carteſio;' &ab his ad Geometriar 
applicata .nomen obtinuit Geometriz ſymbolicz'5' infecitq; 
hujus xvi Geometras, Geometriz verz peſtis.' 
'-*Dixide Principiis. © Videamus'nunc an non fit etiam:ali- 
qua Exclidis vel Clavii demonſtratio cujus'' forma © fit! Hle- 
gitima. CHD CIA AF EHNBNDI Ci 4036 
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On ab extremitate diametri cujuſq; circuli ad angulos 
 NeereFos ducitur, extra ipſum circulum cadet : & in locun 
inter ipſam reFam lineam, & peripheriam comprehenſunt,  al- 
teraretta linea non cadet, &- ſemicircali quidem angulus quovis 


aneulo 


> 


| 045) 
or, acttoreftilines;arajor-gft 5 'neliquas. uillewianrnary.:( 1: 

\||fir.cirenlo 4B:C3 enjur:centrum:D; diameter fit 4:6; al quan 
ex4, pundGo.extremarperpenc dievlaris dntatiare.;:Dco:; banc. ts 
near perpendicularent neceſſativextre oirenlum ieadere. $2 £30118 
cadit intra ipſum; qualis | eſt"\A B:3 duita D Bi: 'ermmk- due "ate 
guliD AB,'D B 4 oee:emgh ; Som DA! fA-rieinaaſs ach 
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? 1 THEY ks be %" wil 2 UE RIG $48: YAY -_ \& MS IAG 
Fiowtes + Teitur Ge :D'B Anefus 20: quadef eft abſurdund. Deo 
eniin anguli in triangule' minores fant #9: H6dG3s. . Tong 


tur cadet; perpendicularis iztra circulum.; eqs, eandeme. ob Cat 
fam 71.3p wot: victia, quahs: oft. E-Fo:.c 

fjaos x4, inter AB relum airmunſrentiom 4B, 20w- 
cadere: ateram red amor; non At Dveutiul tug. 

_ Hxc: et demonſtiationis Exclidis ( interprete Clavio ) 
pars prima.z.. quam. dico. vitiolam efle.. Primo, quod. pun- 
Chun Adicit.efle. neqz>intra icirculum. meqz-in,'ercu 

tia ,cjus«.»:Cum;cnim pantum: A fit terminus) midiametri 
DA, a-quazdeſcribitur.circumferentia AB C,neceſle-eſt ut 
punctum A fit in ipſa circumferentia. Intulit ergo hane con- 
clufionem contra iplam Exclidzs conſtructionem,; quifupponit 
pexpendicularem BE dyci ab extxemo puncto diametri.. . At 


wwe \punctum- A..non elle; in, Qycumferentia, ed /perpesr 
dicularem 


(46) 
pendicularemF B fokummodo radere fivera 'eirculumin 
Az erit tarhet punctum Alextra circukum 8 ab'eo Eparabile 
more contiguorum. - Iraq; dacts per conan eladrer rects 
quadam piraliels ipfi”Tanpent F E,-#la cader inter rectam 
AE &arentA'B, contra-deriionſtrationem hujuspartisprime. 

icularis enitn'dacta per terminunt- diametri nanerit 
ipla Tangens AE, (cd ipfi parallela, nec ſecabit circulum, ſed 
habebit punctum cum circulo commune,nempe ipſius diametr1i 
terminum. 

Deinde quoniam utriuſqz ſqmicirculi ſunt duo termini, erunt 
induobus akeeculi contiguts,”ad terminum diametri, duo 
8 mgm Nihil ergo prohibet, vicquid fit punctum, quin  duo- 

us terminis pro = ſumptis, Ny cum — 

arte arcus (cum pluſquam ud Geometrarum, 7 
cabs ke retz pore Navi, cut) haberi poſlint pro 
linets quz factunt am crura angulorum 


de anguli eſſentia or _ Pe y fic falſum quoq; erit 
quod in tertia par S"Ponit, argulum les fa- 


7neo eſſe 


cit perpendicularis Ctth, a1ftt, 1Ju0vis angulo acuto ret 


MUNOTEM.. 


Slows res 5 
ig) CITE 


option a on 
Sn win con cs BME, qnod 
ewe cf wr i! 

Af ch f-Eadidey nn veRhinentt CAB anew of 


anguliflanieciroali; idicft aogul alt a>refta C1, bockcumfe- 
vetthe ABs Hem argilutls eontipentse' parthra (old aegeli 


rectilinel 


(49) 
Rifirier E AB: Sedexeomgnit uitnr/Quatuorangulag- 
nempe-revilintun? CAB, angutam Gmicireuli M-COR 
tingentiz, 8 angulum retum rettilinounalle qpuldengene” 
rFcepartes ! (OLED canſequensrangulymiegntin” 

entize pet Defi'5. Big) aultiplicacnim. peſleſuperare;.an” 
gulumreGumrefiliveum.:Mantfeſtidm coimet:parternanl- 
tiplicare pofle donee ſaum-towm faperet. | Contradicie-crgo 
Euclides huie definition} fue” a Gum 
crgoanghlus coritacws';/ 8 axjgubes ceftilioous{intdiyerage- 
nerisquantitati; A ut! alreva alteram! aaltGplicata Juperarc 
non/poflit (tit ipſe Tleviw domonlſirat) AngW3s SO\tIAgETz 
abſitus thi auſcter ab: angadb-iedio rechioee,- ven awagys 


uam linea ablata aliquid aufert a quadrato aut ſupexfieies-a 
tido. Itaque angulus ſemicirculi angulo reQo rectilineo eſt 
Xqualis. 


Iraq; manifeſtum eſt angulum contingentiz, etſi quantitas 
ſit, non tamen eſle quantitatem anguli, ſed quantitatem diver- 
fi generis, nempe curvedinis; ut ſupra oftenſum eſt. Erravit 
ergo hoc loco Exclides, deceptus a ſui ipſius definitione Puncti; 
In controverſia auteminter Clavinm & Pelletarinme de angulo 
contaCtus veritas erat a parte Peletariz, qui ſuſtinuit angulum 
contaCtus quantitatem noneefle illius anguli, & angulos ſemi- 
ctrculorum reftos efſe omnes, & inter ſe xqQuales. 

Quod autem anguli ſemicirculorum ſunt inter ſe a_ 

Tie -- . exeoquoqueintelligere 
; potes, quod ſupra de- 
monſtravi, Similium ar- 
cuum xquales efle cur- 
vedines. Itaque deſcri 
tis duobus Sectoribus 
milibus ABC, ADE; 
ductilque Tangentibus 
BF, DG, & ſubtenſis 
BE, DE, zqualiter de- 
clinabunt arcusB C,DE 
a Tangentibus BF, DG 


zalitatemcur- 
propter Xqu vedini 


C48) 


vedinis' five  flexionis 'primiz a--punctis B, & D. / ZEquales 
ergo utrobique' ſunt angul edetingetRIE, & (per conſequens) 
etjam'anguli ſemicirculorums :':\ -_ -- , 

: Judi etna bacnlnn bor, (Naw won 
Lg fore ,-Priwiim hoo ipfurths . He 

Jovi! offe"inpquales. 'Cidritrorkdm, capimi = ran ho 

(xis-manifeſtum "ITY  Secutidumy chae, ; Traxſitur-,q winore ad 
"awafws ;' ' + _ omnia' media, nec; t4men per m_ d joy 


"Kew itwhe-non i videret elle; (furs); 
es bode Phitolopheeis Meg ode 
Jdevque/in abtardaingunt;; Dag T Quam,tor 
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De Dimenſione Circuli. 


Rincipia iſta quz ſupra a me reprehenſa ſunt, mirum eſt 
& <tiam quantum ad pulcherrima Geometriz Problemata 
invenienda viam obſ{tuxerunt; quorumexempla aliqua hic fib1 
exhibere operz pretium eſle puto. 

Sit quadratum A B CD.. Centro A, intervallo A B, deſcrip- 
tus fit circuli quadrans ABD. Secentur latera A D, B C bifa- 
riam in E &F. Ducti E F ſecantearcum BD in G, erit arcus 
B G totius arcusB D pars tertia. ' | 

Per punctum G ducatur recta I GK parallela lateri B C ſe- 
cans AB inl,& CDinK, producaturq; ad H, ita ut IH fit tri- 
pla I G; deniq; per H ducatur rea N O indefinita, et pa- 
rallela DC. 

Ducatur BG chorda arcus BG, & producaturad N Oin O 
ſecans CD in P. Deinde centro B intervallo BO deſcribatur 
arcus circuli ſecans B N productam in Q. | 

Porrd lateri B A adjungatur in diretum AR zqualis du- 
plz GF, &duQtaR D (quz zqualis eric duplo lateri-AD) 7 -; 4 

roducatur ad latus BC productum in S,%eritq; CS xqualis — Z EN £ 45h 
| urvnnr 30graduum ; tranſibit autem R Sper H terminum 5} © : 
ſemiradii K H. Ducatur Q.z parallela N H fecans RS in a. &-,- 7 
Compleaturq; parallelogrammum B Q ab. Poſtremo diviſo 4 / 
arcuBG bifariam in c ductoq; finu arcus Bc jungaturR c. , PD <7 E 
HaCtenus conſtructio. — = 
| + Eritergo Sinus arcus Bc ſexta pars re&z ba & ipſi paralleluss — 7 —= 2 
ideoq; vel in ipſa be vel ſupra, vel infra. Sumatur A d ſexta 
pars AD, & ducta R d productaq)z ut ſecet ba, abſecabit ſex- _— 
tam ejus partem(propter A 4, ba in triangulo R ba parallelas.)) + C /-Z ' 's 
Quare abſecabit in ba retam xqualem Sinui arcusB c. Quod A R-. APK 
impoſlibile eſt niſi be tranſeat per c cum fit ut Ad(; AD)ad 19a Jþ —} FE, 


AD. ita Sinus arcus B c ad ſextuplum Sinum arcus B c. Tran- 37) 
ſit ergo ba perc. Ls WL 
Eodem modo fi arcus B c ſecetur bifariam fient arcus duo- © A KR "= 
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decem, & Sinus eorundem totidem, qui Sinus ſemper erunt ſi» 
mul ſumpti minores arcu BD, majores tamen reCta ba. Eadem 
_, methodo biſecando in perpetuum, oltendi poteſt, rectam om- 
© * nemdutam infra B Sipſiq; 'parallelam, terminatam in reQis 
 £- AB, D S minorem efle arcu BD; & (per conſequens) redtam 
Ts 7 BS (compoſlitam ex radio & Tangente 3o graduum) non eſle 
= 4 J{24/ arcu BD majorem. Minor autem efle non poteſt, cum locus 
1 all wgfenullus ulteriori bileRioni reliftus fit, Etiam Geometrz omnes 
#2 FS «Au magnitudinem circult determinarunt, arcum BD faciunt 
pr: fir © minorem quam eſt recta BS. Habes ergo demonſtrationem 
— > <4 quadrature circuli verbis haud multo pluribus quam quz ſunt: 
fe ju”? 4 in conſtruftione. | 
LE Coroll. 1, Sijungaturrefta RG lſecans A D in f, produtta 
4 baine, & BSinz, eritB #tertia pars rect BS, & xqualis ar- 
cut B G,& be #qualis chord# B G,8& A f zqualis Radio circult 
cujus quadrans xqualis eſt arcui B G;& A d radius arcus cujus 
quadrans circuli xqualis eſt arcui bc, & in univerſum omnes 
reqtz ductz ab R ad arcumBG, ſecabunt Af &arcumBG in 
ratione radii ad quadrantem a ſe deſcriptum. Ex quo ſequitur 
facilis divifio arcus five anguli in ratione data, ut infra patebit 
ad cap. 23. 

Ole: 2. JunQa A Sſecante CDinL, erit DL zqualis ſe- 
midiametro circuli cujus perimetri quartz parti xqualis eſt ra- 
dius AB. Sunt enimSB, AB, D L (propter fimilitudinem 
triangulorum SB A, A D L) continue proportionales. Eſt au- 
temSB ad ABut quadrans perimetri ad radium. Quare & 
ABad DLeſt ut quadrans perimetri ad radium, nempe D L. 

Cor. 3, Sumpta in A Dparte AM zxquali reqtzD L, duQaq; 
R M, & productaad BS incidetin C. Cum enim AD fit ra- 
dius circuli cujus perimetri pars quarta eſt zqualis BS,& AM 
radius circuli cujus perimetri pars quarta eſt zqualis A B & 
reqz omnes ductz a punto R fecant BS, AD inratione quar- 
tz pattis perimetri ad Radium, retta R M produda incidet 
in C, 
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Cay. XKXlI. 


De Maguitudine Circuli Hugeniana, 


Eterminationem hanc magnitudinis arcus BD tanta di- 
ligentia a Geometris omnis xvi ſummis quzſitam,quamqz, 
veram eſſe ram manifeſte modo demonſtravi, quam manifeſte 
ulla apud Erchidew propolitio demonſtrata eſt, Profefiores Ma- 
thematiei, primo noſtrates fimulatq; apparuit, magno conaty- 
irati oppugnaverunt, conſentientibus etiam 8 laudantibus c#- 
teris. Sed quibus armis, quibus. innift Principiis> His 
ſupra oſtendi efle abſurda 3 nempe, $7 linea multiplicetur per 
mmerum., Fattum eſſe nnmerum quadratorum. $i a numero qua- 
dratorum extrahatur Radix quadrata, extra@um eſſe numerunt 
linearum. Siex numero ori extrahatur Radix cubica, ex- 
tratum numernt eſſe litearums - Punttum-eſſe-nibil ; Q&* lineam 
duci poſſe que nullgnrhabeat latitudineme., | \ | 
Qui Propoſitionem. hanc primus exhibuit, j\demonſtravit il- 
lam juxta methodum Corollarii proxime\ pkgcedentis, hoc 
modo : Diviſo arcu BG bifariam in c, duxii 
quem Sinumduplicayit produgens ad e. Det 
Sinum arcus B G bifariam ſecuit in g; junftaſqicg, e G pro- 
ductas ſuppoſuait ad latus B A productum. Et biſecandorurſus 
arcum B c ductoqz Sinu ejus, & diviſol g bifariam, atq; eodem 
modo biſecando quamdiu quantitas biſecari poteſt, conclude- 
bat partes arcus B G partibus Sins I G ubiq) eſle proportiona- 
les. Id quod & verum eſt, &ab illo vere 1llatum. Sequitur 
autem inde (recta Ge producta) ad BS in 7 reftam B z xqua- 
lem efſe arcuiB G3; -& proinde totam rectam B S xqualem eſle 
arcul toti BD. | 7 
»:;Hgg:autemiiticiss PooftDowbus:ngpugnarum We ans EX 
Tabvlis SinjumjiThdgent iom;SoSocaprium, phrtim ab Anth6- 
ritatoArghimedis.! Qupaiamautem Tibilz. ill conſtractz 
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computant pro numero linearum, argumentum ſumptum ex 
illis Tabulis vim refutandi nullam habent. Et quoniam Ar- 
chimedes ipſe dimenfionem circuli fuam demonſtrat per radi- 
cum extractionem, authoritas-ejus in hac re valere non de- 
ber. Neq; mirumeſt, fi per hujuſmodi calculum, recta e G 
producta cadere videatur'in rectam B A productam, ultra vel 
citra punctum R. 

Eandem hanc determinationem magnitudinis arcus B D im- 
pugnavit Chriſtianus Hugenizs ex eo quod ipſe in Libro fuo 
quem ediderat de Magnitudine Circuli, demonſtravit ut putat 
rectam compoſitam ex Radio & Tangente 3o graduum, qualis 
eſt B S, majorem eſſe arcu quadrantis B D. 
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" -Deſcripto -enim - Segmento:©Cirouli - femicirculo -minore 
ABC, & diviſo a-perpendiculariiFiBbifariamin'B; ſeQifq; 
rurſus arcubus AB; B Cbifarian;in DF: Ez:ductiſq; ecorum 
chordis CE, EB, BD, &D:A'; bcTangentibus CH, BH, 
BL A A,& CK, KE, EL, LB;BM;MD; DO;@A 5 & 
&leinceps bilecando quantum intelligi poreſt;'demonſira i(8 
F 58 (65 ##+ « F 
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uidem quantum ego video) - recte ſegmenta CEC, EBE> 
DB, D AD minora efle triangnlis CKE, ELB, BMD, 
DO A. Quod autem idem infert, Si perpetua biſectione kie- 
rent infinita numero Segmenta, Ila quoq; fimulſumpta mino- 
ra fore omnibus triangulis, quz Segmentis reſpondent fimul- 
ſumptis, male infertur, niſt recta FB H fit extra circulum, ita 
ut punctum B non {it ambarum Linearum rectz & curvz ccm- 
mune ſed inter utramque. Nam fi B fit utriuſq; linex commu- 
ne, omnesillz Tangentes numero infinitz conſtituent ipſum 
arcum ABC. At 6 B fit extracirculum quamvis ipſi contigu- 
um, chordez A B, B C ſecabunt circulum non in codem puncto 
in quo ſecatur arecta F B,fed utrobiq; citra ipſum. Docet enim 
Euclides (Prop.2. Elem. 3.) rectam CB totam efle intra circu- 
lum, & (Prop.16.El.3.)Tangentem efle totam extra circulum. 
Itaqz nulla recta preter FB tranfire poteſt per arcum & tan- 
gentem ad idem punctum B, nempe ad punctum quod vocant 
ContaFus nilt utriqz linez attribuatur Jatitudo aliqua. 

Itaqz falso uſus principio hoc, Pundurr efſe nibil, poſt multas 
demonſtrationes intulit, Differentiam inter tertiam partem ar- 
cus quadrantis & chordam, ad differentiam inter chordam ejuſ- 
dem tertie partis, & Sinum ejus (five Semiradium circuli) ara- 

Jorem habere rationem quam 4, ad 3; quod non parum confir- 

mat id quod refutare voluit 5 quod autem tntulit rectam com- 
poſitam a Radio & Tangente 3o graduum majorem eſte arcu 
quadrantis, deceptus fecit, eo quod putaret radium circuli non 
minorem efle quam quz ab eodem centro ad Tangentem duci- 
tur quz eſt extracirculum.. Confule ipſum illius librum cujus 
mihi exemplax dum hzc fcribo deeſt ; nec, fi adefſet, demon- 
ſtrationes ejus commod@hic tranſcriberentur. 
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A punto R ducatur.reda R © ſecans AD .in#, & BC 
in >- Secetur BY trifariam in © 8*3 ducanturque retz R > 
& R* ſecantes arcum B* in " & 6G & AF in 9 &*% 

Dico arcum B*« diviſum eſſe trifariam a duabus redtis 
Rn Rc: 

Nam propter parallelas BY» A* diviſa eſt etiam A #® tri- 
fariam in » & * ab iiſdem refis R#3 R* Eſt autem A# 
ad totaw A D ut arcus quadrantis deſcripti intervallo A -#, 
ad arcy.m totum B D defelomuity intervallo A D. 

- Etiam arcus quadrantis deſcripti a tertia parte arcus A # 
er't tertia pars B «* 

Arcus quadrantis deſcripti ab A fit 9-3 arcus autem 
quadrantis deſcripti ab A # fit #». 

Non differunt ergo arcus duo #” & B« inter ſe longitu- 

dine, ſed curvedine tantum, cum fit B *> minus © y magis cur- 
va. Idem dicendum eſt de arcu 9 & cxteris omnibus ar- 
cubus deſcriptis ſuper *» *# & czteris arcubus qui. adhuc 
deſcriberentur ſuper harum Xqualibus partibus comparatis, 
cum partibus ſimilibus circumferentiz B =: 
-  Intellige jam- puncta * 8. admota efle in lineis A B & 
8% ad' pet«, & proinde arcum'#” jacere in B* ' Congrue- 
ret: ergo cum arcu iplo B =, fi modo omnia punCta & 4» & 
omnes /partes harum #quales ferrentur ſimul in ſuis quzq); 
lineis ductis ab R donec pervenirent ad arcum B”- Neceſie 
enim eſſer fi A # & B « divila eflent in partes xquales in quot 
poſlibile eft 'eas dividi, ut fingulz abſcinderent parten) ar- 
cus B * #qualem quadranti-ſuper ſedeſeripto. | Quare etiam 
re&ta R* ablcindit ab arcu 'B* tertiam partern arcus' B « 
nempe B"; & R duas tertias' ejuſdem. ' 

Eſt ergoarcus B= datus diviſus tritariama reGtisR 1 R * 
Eodem modo poteſt arcus non major quam arcus BG dividi 
quinquifariam vel in ratione quacunq; data. Sicut etiam arcus 
major quam BG 1 biſecera&donee pars ejus minor fit quam 
B G; nempe partem inventam duplicando toties quoties da- 
tus biſeCtus ſuerat. 3 80195% I 

Angulum ergo in ratione data diviſimus,8 propterca ctiam 
proportionem datam-UvilteteXotulnins!%h part whilalet 
quthawaan],/ a8 ent, :8dkj3 mechbdobrext perpitua,/ Y. 
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De Quantitate rete compoſite ex Radio Circuli &* Tangemte 
30. graduum. Item, Dubitatio ſuper Prop. 47* Element: 
Primi, &C. 


Uadratum re&z compolitz ex Radio Circuli & Tan- 
gente arcus 30 graduum, eſt ad quadratum a Radto, ut 
decem ad quatuor. 

Sit Radius circuli AB, cujus quadratum ſit AB C D. Du- 
catur arcuus BD, qui eſt quadrans circuli deſcripti ab 
AB. 

Secetur quadratum AB CD in quatuorquadrata #qualia 
areftis EF, GH ſecantibus ſe mutuo in. Secet autem G H 
arcuum BD inK , jungaturq; reta AK, producaturq; ad 
BCinL, erit BL Tangens 3o graduum. 

ReftzBL adjiciatur in dire&tum L M equalis BC. Erit 
ergo tota BM compoſita ex B C Radio Circuli & CM Tan- 
gente Zo graduum. 

In CM ſumatur CN equalis ſemiradio BG. Produca- 
tur AD ad y, ita ut Ay fit zqualis BN; jungaturq; Ny 
quam ſecet E F produtta in P ; jungaturq; BP ſecans GH 
in V. 

Eſt ergo( per Prop.4- El. 1. ) quadratum a BP decuplum 
_ abN P. Eſt autem quadratum a Radio AB qua- 

ruplum, quadrati ab NP; & propterea quadratum a BP 
eſt ad quadratum ab AB ut 1o0ad 4. Probandum ergo eſt, 
rectas BP, B M efle xquales. 

Ducatur MQ parallela NP fecans BP produttam in Q, 
& EP productam in R. Erit ergo NMRP red@angulum. 
Ducatur a punto M ad BP perpendicularis MO que pro- 
duQa incidat in EP ad S. 

Sunt ergo trlangula BNP, BOM Similia, Nam anguli 
ad N& O ſunt rei zxquales, & angulus ad B communis. 
Quare etiam anguli B MO, BP N funt xquales. 

Si jam reftx MS, MQ ſunt xquales, manifeſtum eſt xqua- 


les 
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les quoq; efle inter ſe tum RS, OQ, tum etiam MO, 
MR, & praterea BO, BN ; &: per conſequens, quadra- 
tum a B M ad quadratum a BC ut ro ad 4. Quodelt pro- 
politum. 

Sumatur in B M pars ipſius tertia B > quod fiet fumendo 
G® tertiam partem re&tz GL. Radio autem B = deſcribatur 
arcus circul1 ons rectam GV alicubi, & quidem ( ſenſu ju- 
dice) in iplo puncto V. 

Rurſus duplicato B -» ut fiat B#9 duwz tertiz reQz BM); 
& radio B# deſcribatur arcus circuli ſecans CD in? 3 ite- 
rum ( ſenſu judice ) punctum » erit in interſeqione recta- 
rum B Þ, CD. Poſtremd radio tota B M deſcriptus arcus 
circuli tranſibit per punctum P. Unde judicio ſenſuum tertia 
pars redtz B ÞP xqualis crit tertiz parti rectz B M, & pro- 
inde tota B P xqualis tot1 BM. 

Sed hzc ( inquies ) non ſenſimm ſed rationis judicio de- 
terminanda ſunt. Recte dicis ; itaq; ne videar ſeveritatem di- 
{ciplinarum corrumpere velle, conabimur rem demonſtrare. 

In duobus triangulis (imilibus, {1 latus unum primi majus vel 
minus fuerit quam latus homologum ſecundi, etiam reliqua 
duo latera ejuidem prim! majora vel minora erunt reliquis 
homologis ſecundi utrumq; utroq;. Id quod per ſe fatis mani- 


 feſtumeſt. : 


In trianguloergo M SR (cui fimile eſt triangulum MQO) 
lupponamus latus MS, latere {ibi homologo M Q minus elle. 
Erit yo MO minus quam MR, 

Rurlſus quia M.S minus eſt quam M Q latus fibi homolo- 
gum, erit & RS (triangult MSR) minus quam Jatus fibi 
homologum QO. Sed latus RS zquale eſt tertix parti ſe- 
miradii BG, quia triangulorum fimillum BGV, MRS Ja- 
tera homuloga BG, M R funt ſemiradii xquales, & latus 
- So pars ſemiradii BG, Minor autem eſt RS quam 
O Q. 

Eſt.ergo O Q major quam tertia pars ſemiradiiMR. 
Sed O Q eſt tertia pars ( ut ſupra oſtenſum eſt retz M O. 
Major ergo eſt MO quam ſemiradius, id eſt quam M R. Sed 
£x £0 quod fappolitum eſt minorem efle M$ quam MQ, 
| ilatum 


e 
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elt, MS _minerem eflequam MQ. 
.- Eadem methodo. demonſtrari poteft eandem M8 majorem 


pereſke qaamMQ. 
_ -1,Suntiergo MS, MQ,;xquales. : | 
Eſt autem; M Q zqualis tertiz parti BM. Eſt autem 
M$ (-propter triangula BG V, M RS equalia & fimilis) 
| * Xqualis, BY tertiz parti 'BP. Itaqz BM, BP ſunt zqua- 
* lesz & quadratuma BM ad quadratum a BC ut 1o ad 4. 
Quod erat demonſtrandum. Nec in veritate Theorematis 
ſenſus & ratio diflentiunt. | | 
/ Corollarium hincoritur manifeſtum, reftas BN, BO, ut 
&OP., PR, item P S, P Q efle inter fe zquales; &efle BQ., 
z BP, BO; id eft Be | (-fa&ta 2quali BQ) BM, BNcon- 
Þ rinu& proportionales, & N:Q, M P. efle parallelas3 & an- 
+ gulos NOP, OMP, NPM, PMR elle omnes inter fe 
xquales; & deniq; facto angulo N Mz zquali angulo 
« OPS, parallelas eſſe B-P,, MN aque altas. 
_ Ex propolitione hac modo0-demionſtrata ſequitur Theore- 
| ma, novum circa dimenſtonem circali , nempe hoc, Arcan 
quadxantis deſeripti ſemidiametro Ba equaleme efſe quing; ſe- 
| miradiis ; arcum autem quadramtis cujuſdam qui ſit equalis ret e 
4 AB deſcripturs efſe a ſemidiemetro que eſt media proportionalis 
f inter AB ſive CD, '©* ejuſden duos quintas. | 
{ FSecetur enim AD (que xqualis eft Radio) in quingz 
. Partes, quales, quibus adjictantur in directum aliz duzquin- 
tz Ds, 4b. Diviſa autem Ab btfariam in c deicribatur ſe- 
micirculus ſecans CD in d, Eſt ergo ut } Radii ADadDd4, 
ita D d, ad Radium: AB. Sed ut ;Radii AB ad mediam 
4 Bd, .ita . funt, duo ſemiradi, id eſt A B, ad mediam inter A B- 
' &,quinqz femiradios. Eſt autem BM ( ut modo demon+ 
 ſtxatumeſt) media inter; A B & quinq; ſemiradios. | 
erga Db, Dd, A api & rd wr mop pro- 
oxtionales, . Dua erg A uda incidetin M, pro- 
OT eſt þ MB ad Gy "nm AD: adD4. 
Qupniam; x20; demonit tratum:; eſt Cap: [xe 88; m_ 
{Pr SBkG0Ara Hugeniud £ | Ah A — 
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Hlatum. eſt, majorem-efſe MO quam MR. Falfum ergo - 
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me. contemplatus, 8 ex Principiis Euclidis accuratiſſime rati- 
ocinatuseſt ) reftam BM zqualemeſle arcui BD, Rp 
modo oftendi xqualem efle ' Mediz' inter' AB & quinq; ſe- 
miſſes ejuſdem A B, ſequitur ( propterea quod A Beſt radius 
quadrantis zqualis retz BM) re&tam Dad efle Radium 
quadrantis zqualis A B; & duas quintas Radii AB, nempe 
Db, efſeRadium.quadrantis Dd; & deniq;z rectam B M 
eſſe Radium quadrantis zqualis quintuplz CN, id eſt quin- 
tuplo ſemiradio.' Unde exlurgit etiam, Reftam D d #qualem 
elle duabus quintis arcus B D. Quz omnia' vidit quidem& 
edidit Joſephus Scaliger, ſed cum non refe demonſtrafler, 
damnavit ipſe ( ni! dubitans de Principiis Euclidis)fed poſt- 
quam fuiflet conviciis Clavii acerbiſfimis oneratus. 

. . Conſideremus nunc eadem hxc in Numeris. Ad BM ad- 
Jiciatur Me  zqualis PQ; eritq Ne zqualis OQ, ideft 
GV, id eſt tertiz parti ſemiradii BG ; ſemiſlis autem re&# 
Ne (quiſit Nr) eritſexta pars ejuidem B G. 

Erit ergo quadratum a BG zquale 36 quadratis ab Nr. 
Eſtautem rea B N octodecupla ipſius Nr, & proinde qua- 
dratum ejus*quale 324 quadratis ab cadem Nr. Eſt autem 
B e vigecupla <juſdem N r, & proinde quadratum ejus #quale 
4000. quadratis ab eadem N r. 

__ Eſt autem Br #qualis novemdecem rectis Nr;8 quadratum 
ejus zquale 361 quadratis ab eadem N r..Majus ergo eft qua- 
dratum rectzBr.quam quadratum reCtx BP five BM.Quadra- 
tum;entm a B ÞP xquale eſt tantummodo 360 quadratisad Ny. 

; Inter quadrata a B e, & BM, idefſt inter 400 & 324 ſuma- 
tur numerus medius proportionalis ( cadit enim inter quoſli- 
bet duos numeros quadratos unus medius proportionalis)eritqz 
ite numerus medius 36o, nempe. tot quadrata a ſexta parte 
B.G,- quot ſunt xqualia 'decem quadratis a ſemiradio toto 
BG. Itaqz fi Gnomon circumponi intelligatur quadrato'a BM, 
cujus -Gnomonis Jatitudo fit Mr, Gnomon ille zqualis erit 
quadrato.ab Nr: ſexta parte femiradii. - Hactenus nulla cauſa 
eſt dubitandideProp. 47. El. 1 © 7 ES 

\ nem pear) a C 'N- zquale eſt 36 quadratis ab Nr. 
Eftautem Ce octupla :ipſius N y, '& quadratum -ejus #quale 

5:7 | 64 quadratis 
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64,quadratis.ab.eadem Ny. Et quiaCr ſeptupla-eſtipſius N r 
quadratum ejusXquale erit 49 quadratis ab eadem Nr. -:: » 
- Jam.cum CM Tangens fit 30 graduum, crit -quadratum 
cjus '( ſecundum Prop. 47. El. 5 zquale 48 quadratis ab 
Nr. Eſt enim AL fecans 30 graduum dupla Tangentis BL, 
five CM, & AB radius dnplus ſemiradii BG. Cum. ergo 
quadratum ab AL: fit ad quadratuma BL ut 4 ad 1, erit ad 
quadratumab AB ut 4ad 3. Quare etiam quadratum Fan- 
gentis B L erit ad quadratum ſemiradii BG ut 4 ad 3 ſive 
48 ad 36. Sed quia quadratum a BG five CN eſt 36, erit 
quadratum a BL, five C M- ( ſecundum Euclidem ) xquale 
48 quadratis ab Nr. Eſt autem quadratum a Cr 49, quare 
{1 Gnomon cujus latitudo fit M » circumponeretur quadrato 
a CM, efiet ille Ghomon =qualis quadrato ipfius Nr, Sed 
oſtenſum eſt quvud Gnomon cujus latitudo fit M » circum- 
poſitus quadrato a' B M xqualis eſt quadrato ab eadem 
N 7. Non eſt ergo quadratum a Tangente-30 graduum ad 
quadratum a Semiradip ut 4ad 3- Quod eſt contra Prop. 4. 
El. 1» Non videtur ergo propolitio illa unive xlaliter vera, ſed 
dubitans nil pronuntio. | 

Error eſt, inquies,- aliquis vel in illa, vel in hac demon- 
ſtratione. Certiſſime. Incumbe igitur toro animo utriuſq; 
examitationiz nec ratiocinationes tantum ſed etiam Principia 
excute. Inprimis autem cave ne tenuiſſima triangula vel ſe- 
ctores. quantulolcunqz; computes pro lines rectis, aut paral- 
lelogramma obliquangula exigua pro rectangulis. Id, quod 
evitare non poteſbis. qui rectangulum non-quadratum fectum 
putet a linea per angulos'oppoſlitos bifariam,. ut eft in Prapo- 


| ſitione 34 El. r. quanquam enim-in quadrato diagonalis con- 


{iderari poteſt ut mera longitudo, atq; etiam ut minutiſi- 
mum: xectangulum, quia. dividit: oppoſitos angulos bifariam z 
in oblongo tamen-ubi,giagonalisnondividit,oppofitos angy- 
los bifariam-confiderari-non poteſt neqz ut; rectangulum-neqzut 
mera longitudo ſed ut vel triangulum-obliquamgulum, vel pa- 
rallelogrammum obliquangulum. Sed ut hanc difficultatem fa- 
ciligs,examinire poſlis,oftendam, tibinune quanto juxta Excl; 
dem quagratura.a Tapgente 32graduym majus ft, quam qua* 

I2 Dico. 


- 


- 


dratuma ſemiradio.. 
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Dico autem quadratum a Tangente 3o. graduum.nimirum 
quadratuma CM zquale efle quadrato a CN una cum ter- 
tia ipſius parte & duobus quadratis ab NM fiveP R. Tan- 
Eentis & Semiradiidifterentia, fi vera fit Prop-47. E]. primi. 

Super CM conſtituatur quadratum CM Y X. Item ſuper 
B M conſtituatur quadratum B M Zf. Etiam ſuper CNicon+ 
ſtituatur quadratum BN g &. Erit ergo tumP Y, tum g Zqua- 
dratum diffterentiz inter CM Tangentem 3o. grad. & femi- 
radium CN. 

Conſtat autem quadratum N + zquale eſt novem. quadra- 
tis a Semiradio CN. Quod autem quadratum Bf zquale eſt 
decew quadratis a CN ſupra demonſtratum eſt. 

Eſt ergo Gnomon qui quadrato N 4 appoſitus eſt xqualis 
quadrato N F. Differentia autem inter quadratum MX &. 
N F eſt Gnomon conſtans ex duplo rectangulo M Þ & qua- 
drato P Y, cut zquale eſt quadratum g Z. 

Gnomon autem qui adjectus eſt quadrato N 4 zqualis eſt 
ſextuplo reftangulo M P una cum quadrato g Z. Eſt autem 
Gnomon ille xqualis quadrato Semiradii. Minus ergo eſt 
quadratum Semiradii quam quadratum Tangentis 3opgrad. 
tertia ſui & prxterea tanto'quantum eſt duplum quadratum a 
PY vel gZ. 70d 

Exceſius ergo quadrati Tangentis' 30 graduum fupra qua- 
dratum Semiradii majus eſt quam tertia pars quadrati Semi- 
radn, tanto quantumelſt duplum quadratum Þ Y. Quodeſt 
contra Prop: 47, Ek, ©} 5 01 ts GU ig ot; 

Error-autem hic in quadtatis' ipſis,” utivides. fatis eſt fen- 
ſibilis, 'et{1 '1n latertbus'non tam facile apparet. '-Apparebit 
autem (jad :rectz B G addideris-in-directarn Radinm totutn, 
five?, arq; inter illas mediam-inveneris proportionalem. Nan 
crit «ia quidem 'non valde diverſs a Tangente,. fed-tanien fi 
cum diligentia /operabere media''illa' minor"erit quam Tan- 
gens 30 grad, nimiram quam BLzeft ramen illa media; latas 
verum; quadrati xqualis 48 quadratis aſexta parte'B G, ni- 

mirum ab N'r. i #253 Bip POTYOH! 

_ -- Verumertor He ai inapnys ay” parvus fit, nihil hiezefert. 
Nai @d evullas' effect {owns emcts propolidio7illa' Cptopter 
LL Ci «OLOSING Principi CIDIZ 
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Principia quibus inititur, quz fanc'ur ſup] oftetdr dubie 
fidei etiam ipſfa dubia eſt. Traque temere dictum eſt a Cla- 
vio ad Prop. 16. El. 3. contra Pelletarium, Geometrics (id 
eſt Georhetrarum |) detronſtrationts ejuſmads' ejſe ut conſenſittth 
extorqueartt, 'ac dnbjtationem bnmem excludant, nmlloq; node 
quempian ſinant ancipiti opinione diftrahi, fic, ut tum aſſentra- 
tur fe velit, tum ſi nolit diſſentiat. 24h 
Si circulus vel CR ſectum fuerit inquatuor partes, 
que partes difperſz elfent, una ad Indos Ottentales, altera 
ad IndosOccidentales, tertis'4d Pokum Articum, 'quarta ad 
AntarCticum , putaſne eſſe demonſtrationem' Geometricam 
aliquam quz me cogere polet ut credam, punCta corum ver- 
ticalia nen eſſe quatuor pun&a, ſed unum idemq; puntturn. 
Item fi quid moveatur motu/xquabili per Minus & Majus fpa- 
tium, extorquebitne demonſtratio ulla ut credam quod fon 
tranfeat per zquale, aut ut credam vera efſe quz fupri oſtendi 
eſte ablurda. | | | 
Si mea hac rete demonſtrata ſunt, animadvertenda tibi 

prxterea ſunt, primo, maximam partem propoſitionum quz 
dependent # 45%. E1.1: (ſunt autem nultz ) nondum efle de- 
monſtratam.” Chopra ae 

-  Secundo.” Tabulas Sinuum, Tangentium , & Secantium 
egregie falſas eſſe; propterea quod calculus eorum dependet 
a vetitate horum duorum AſjJumptorum, 1.Radix numeri qaa- 
aratorum non eft nunterut quatratorum ſed limarum.”2 Numerunm 
L inearum per numerumn ſimpliciter )multiplicatunt facere nume- 
runi quadratorum. Cum enim quadratum'atetta” compoſita ex 
Radio & Tangente 3o grad.xquale fir decem-quadratis a ſemi- 
radiozfi ponatur Semiradius 5000, erunt tres Semiradii 15000 
pro B'N.  Quadratum aytem a. Semiradio eſt 2500c000, & 
quadrarum a'B N 22506c000.quz duo quadrata'fimul.ſum- 
pta-funt 250690560, cul”aquiffe eft Quadratum a BM com-. 
peſits'ex Radio & Tatigente $0'grid: Rallix auth. numeri 
256000c00" eſt r591r--<quarum partium Ridiuselt 10000. 


Relinquitur 'ergo' pro Tangente 30 orad..'s8 I 1----proxime,. 


: 


Eftabfen th Tabilhs Tangentium procjus Juapeſare poſits 
numerus 57732-4%, qui eſt error momenti 


tis magni In cal- 
culi, 


culis/ Aſtronomicis,;\& in. .calculo triangulorum quo utuntur 
Aprimenſores. Tiſdem principiis quz oſtendi ſupra elle falfa 
attribuere potes, quod quantitas circuli a magnis ingeniis om- 
ni zyo, quzſitum, .inveniri tamen non potuerit. Qais enim 
prazjudicium Archimedis .non. vereretur ? Etfi. liber ejus de 
Dimenſfione circuli non mihi videatur ab.ipſo editus 3 conti- 
net enim tres tantum propoſitiones, nec eas ordine quo opor- 
tuit diſpoſitos, nec {icut alli ejus libri ad quenquam qui eos 
conkderaret, miſſus, ſedut .cui nondum manum ultimam-im- 
oluerat apud ſe retentus, ab aliis Geometriz: minus peritis 
poſt mortemejus editus.. .. .  ortkaurr - | 
Dodrina autem & ipſa nomina Sinuum, Tangentium & Se- 
cantium calamitas Geometriz nupera eſt. Qui ſubtenſas & 
ſemiſubtenſas qux.nunc vocantur dimidiatorum arcuum Sinus, 
caſculo primus ſubjecit fuit Ptolomzus. Sinum nuſquam Scri- 
ptum invenio ante Regiomontanum,qui veto Tabulas Sinuum, 
Tangentium, & Secantium quibus utimur primas condidit fuir 
Clavius. __ | | -_— 
\ Secundo, notatu dignum eſt, cauſam quod Quadraturacir- 


# v - 
-. 


pollicatt ubi circumſerentie jua «qualem reFam deſcripfiſent hanc 


* -# 


erronea.- 


. = Ip 111 
introducat, 
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convitia contemnere , nunquam puto abigetur. 

Notabis przterea convitiorum cauſas. Quod Scaligerum 
Clavins,Orontium &Longomontanum alii,convitiati ſunt,quz 
cauſa efle potuit? Quo lzſi fecerunt? Paralogiſmus meus 
damnum tuum non eſt. Unde igitur irz tantzx? An a zelo 
boni communis , nimirum ne corrumperetur paulatim Ma- 
thematica ? Utinam quidem illis omnibus cura Boni communis 
tanta eſlet, ut nihil omnino in libris falſi paterentur efle fine 
confutatione. Sed ita eſt homo, nifi przcepta vera Philoſo- 
phiz moralis ante didicerit, ut famam aur lucrum primario, 
Veritatem ſecundari0 appetat. Indeeſt ; iraſcantur illis 
quorum induſtria nimia veritatis lux infertur, qua pateſcat 
omnibus quantuli viriſunt qui volunt haberi maximi. Ego ali- 
qua quidem in Exclide reprehendi, non tamenut illum non pu- 
tem magni faciendum efle, qui Scientiarum Mathematicarum 
tradendarum methodum primus tradidit. Nihil ab Archimede 
editum non laudo. Conliium mihi aliud non eſt quam Arith- 


meticz & a_ in demonſtrandis Propoſitionibus pure 
Geometricis a 


uſum tollere, 1 potuero. Vale. 
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Appendix. 
Cum in fine Capitus 22 Ex data Anguli omni- 
moda, ſettione, Diviſionem etiam R ationis 
omnimodam inveniri preſumpſerim, id nunc 


qui frat oftenſurus ſum. 


YO COD  —— — 


De Mediis Proportionalibus in genere. - 


Inter duas refas datas inmvenire Medias Proportio- 
wales quotcung;, 


{nt primo inveniende duz Mediz inter datas 
"oy (in fig. 1. ) quaſcunq; AB majorem, & A V 
FP minorem. 
Fiat ab AB quadratum A BCD. &in late- 
ribus AB, AD, ſumantur AE, AF, utraq; zqua- 


lis AV. 
Inter AB & AE inveniatur media A 4 ; cui zqualis in late- 
re AD ſumatur Ab, ducaturq; «6, quam dufta diagonalis 
AC neceſlarid ſecabit bifariam, &ad angulos reCtos in d. 
. Ducatur etiam diagonalis BD ſecans A C in NN. Itaq; AC, 
B D fecabunt ſe mutud bifariam, & ad angulos reftos in N. 
ungantur D a, 6 E, ducaturq; E F ſecans A Cin 0; eruntq; 
AN, Ad, Ao continue proportionales, in eadem ratione 
cum .rectis AB, Aa, AE, live AD, Ab, AF, &reqzBD, 
ab, EF continue proportionales. 
Centro N radio NB defcribatur arcus circuli BG ſecans 
PLD K D 4 


(66). 
Da productam in G; item centro d, radio d a, deſcriba- 
tur 3x ay circuli ag ſecans b E productam ing, duca- 
turq; dg. 

Quoniamergo eſtut AD ad Aa, ita Aa ideſt Ab, ad 
AE, erunt Da, bE parallele, & anguli BDa, Dab,' 2b 
E zquales 3 & per conſequens anguli BN G, adg, ( du- 
pli-angulorumB D a, abg) interſe xquales:. | 

Secetur arcus BG in tres partes: quales, quarum B H 
ſint duz; jungaturq; DH ſecans Jatus AB inlT. Duda 
ergo NH, erit angulus B NH duplus anguli BDH, id eſt 
duplus anguli B DI, | 

_ Reftzx AI ſumatur ( inlatere AD) xqualis AK, duca- 
turqz B K. 

Quoniam igitur zquales inter ſe ſunt tam AB, AD quam 
AT, AK, erunt quoq; inter: ſe xquales DI, BK &&ſeca- 
bunt ſe mutuo in diagonali AC ad P; eruntq; tum DP, 
PB, tum KP, PI zquales; &duda I K eritparallela re- 
Ctis B D,ab,E F. Quatuor denique anguli B DI, DBK,DIK, 
B KI erunt xquales, & eorum quilibet xqualis duabus ter- 
tils anguli B Da. 

Similiter ſecetur arcus ag in tres partes Xquales, quarum 
g þ, lint duz, & ha una, jungaturqz 4h ſecans AB.in M, 
& ducatur b M. Angulus ergo adh1n centro, qui (idem 
eſt cum angulo ad M) duplus eſt anguli ab M jncircum- 
ferentia, | 4 (62 | 

_ Reqz AM ſumatur (in latere AD ) xqualis AL-.Jun- 
gatur dL; quzerit ipfi dM xqualis. Ducatur aL. Cum 
autem (| propter tum Aa, Ab, tum AM, AL zquales ) 
#quales quogz fint 4 L, 6M, illz ſecabunt ſe mutuo in dia- 
gonali AC ade; eruntq; anguli baL, ab M zquales. 

Dacatur ML ; quz ( propter AL, AM zquales) erit re- 
&z 4b parallela. Quia autembM, aL ſecant ſe mutud in 
e, erunt quatuoranguli ab M, ba L, bML, aL M xquales, 
& quilibet eorum ſemiſlis avguli a 4 M, & duo avguli-L M, 
EþML, id eſt totus angulus d ML, five ipfi zqualis 4LM- 
zqualis tertiz parti anguli adg, id eſt #qualis duabus. ter- 
tiis anguli 4b.F, five aoguli B D a, 1d eſt zqualis angpyo' 


” 
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B KT vet DI K, Fequiaretz# b, ML ſunt paraltelz, extf 
etiam angulus a 4 M zqualis/ eidem angulo DIK fiveB K1- 

Producatur L 4 utcunqz ad f;. Erit ergo angulus fd M 
externus Xqualis ambobus {1mul angulis internis 4L M,4M L, 
Angulus ergo fd M -duplus eſt anguli « 4 M, dividiturqz an- 
gulus fd M- a recta 4a bifariam. - Ducatur P »- dividens 
angulum BP I bifariam, & 'ſecans AB in w. Cum igitur 
angulus BPI duplus fit anguli PKI, eric angulus 
7: PI #qualis angulo fda, & angulus Pd rectus 3 & 
rectz Pw, da parallelz, & proinde anguli (Pd, fdP 
' Xquales. CQuoniam igitur IK ſecat Pd ad angulos re- 
tos, produtta LF incidet inT. Similiter oftendi poteſt re- 
ctam Md producqtamtrantire per K. 

Eſt ergo quadrilaterum 1PK 4 I Rhombus. I": 

Jungantur MF & LE, quz quia ſunt zquales ſecabunt 
ſe mutuo in diagonali ad #. Et parallelz ſunt tum D a, bE, 
tum DB, ML; tum etiam IK, EF; erit ergo angulus 
bEL =qualis angulol Da; & anguli.-LEF, LM F zqua- 
les duobus angulis BD I, DBK, id eſt duobus augulis IL M, 
K M L utcrqz utriqz. 

Eſt ergo quadrilaterum M d L » M Rhombus. 

'Sunt ergo'P B, dI, = Mj# E continue '|proportionales. . 

Sed ur PB'ad PI,:ideft ad PK, ita elt A Bad AK, id 
eſt ad AI *propterea quod recta AP dividit angulum 
B AK bifartam. hem ut 4 Tad #M ideſt ad 4 L, ita 
eſt Al ad AL five ad AM; quia Ad dividit} angulum 
TA L bitariam. Ttemut z»M adzE, ideſttad Fn. ita eſt 
AIG ad -AF five AE; quia Az dividit angulum'M A F bi- 

arlam. | TH 

Sunt ergo reAtz AB, AI, AM, AE continue proportio- 
vales, & AI, AM; tive AK, AL Mediz quaſitz. 

Rarſus inter. datas quaſcunq; AB, AV inveniendz fint qua- 
tuor Mediz. Fiat ab AB,(fg.2.)quadratum A B C D, ſuman- 
rurqz inlateribus, A Bj AD. partes A E, AF utraq; equalis 
minori A V ; ſfumaturauteminter AB, AE media Aa, cui 
(in latere A D)ſumatur zqualis A 6, junganturq; D a, & 4 E, 
ducanturq;DB,ab,bE,EF.Ducatur etiamdiagonalizAC ſecans 
. K 2 D B, 


(C68) | 
DB, ab, EF, inN,4,0.' Deinde cetitro N, radio NB de- 
ſcribatur arcus circuli ſecans D a produtam in G. Secetur 
autem arcus B G 1n quinqz partes #quales, quarum B H int 
dux, BQ_quatuor. 

Item centro d, radio 4 a, deſcribatur arcus circuli a e fe- 
cans b E produCtam in g ſeceturqz arcusg 4 inquing; partes 
xquales quarumg 4 fint due, &g qquatuor. | 

Ducatur DH fecans ABin R. Etin Jatere A D, ſuma- 
tur AS zqualis AR. Ducanturq; BS, RS; eruntq; DR, 
BS xquales ; & propterea ſecabunt ſe mutud in diagonali 
AC ad T, & erunt DB, RS parallelz; & quatuor an- 
guli NBT, NDT, TRS, TSR zquales, & quilibet eo- 
rum Zqualis duabus quintis anguli BD G. 

A puncto S ducatur S X parallela DR, & a puncto R 
ducatur R Y parallela BS. Eruntergo SX, RY zquales, 
& ſecabunt ſe mutud in diagonali ad Z. Itaq; quadrilate- 
rum-STRZS erit Rhombus, junctaqz X Y erit paralleta 
rectis DB, RS, & ab; & utervis angulorum ZXY,ZYX 
xqualis crit angulo BDR, id eſt duabus quintis anguli 
BDG. 

Ducatur 49 ſecans A B in M, ducatur etiam 6 M, eritq; an- 
gujus ab M fſemiſits angult a d Mc In-Jatere A D ſumatur A L 
zqualis A M,junganturqz ML & 4 L.Itaq; b M,a L, fecabunt 
& mutud (cumfint xquales) in diagonali A C ade. Quare 
ambo ſimul anguli d M L, e ML, funt zquales anguloZXY. 

Et quia 4d, ML funt parallelz, erit angulus a d M zqua- 
lis angulo 4ML, id eft angulo ZXY. JungaturLd (que 
xqualis eſt d M ) & producatur utcunq; ad f. Erit ergoan- 
gulus fFdM duplus anguli ad M, id eſt zqualis angulo 
BTR fiveD FS, ſive YZS, fiveRZX. Eſt ergo recta 
Lf rectis BS, ZR parallela, & recta d M rectis DR, SX 
parallela. Sunt autem anguli « df, ZX'Y zquales, &tum 
ab tum XY fecat AC ad angulos rectos, Sunt ergo anguli 
F4TZ, X Za xquales. Quare recta Lf (quz tranſit per a) 
incidet producta in X ; 6& propter eandem rationem produ- 
cta M 4 incidet in Y. Eft ergo quadrilaterum YZX4Y 
Rhombus. 


A 


. 11.6 a 
© A punto M qucatur refta MI parallela L'X fecans AD 
in I; item a punto L ducatur re&ta LK parallela Y M ſecaus 
AD inK; quz duz MI, LK, cum int zquales, ſecabunt 
ſe mutud in diagonali A C ad #2; quia autem LM fecat eandem 
diagonalem ad angulos refos, & ſunt tum db, x M, rum 
dM, = L paraltelz, erit quadrilaterum LIM LL Rhom:- 
bus. | | 

Poſtremd jungantur I E; KF quz (cum fint zquales ) 
ſecabunt fe mutuo in diagonali ad x. Quoniam ergo tum 
IK, DB, tumEF, SR, tum bE, D « ſunt parallelz; & 
tam TE, KF, quam BS, DR ſecant ſe mutuo- 10 diagonals 
AC, erunt anguli »IK, zKI, »E F, » F E zquales tum 
inter ſe, tum angulis TBN, TDN, TRS, TSR & re- 
cta F K parallela reqis BS, RY, X L, MI, ficut & IE pa 
rallela rectis DR,,SX, YM, LK. 5 bh 
"Eft ergo quadrifaterum I w K » I Rhombus. Quare BT, 
RZ, Xd, Mr, K » ſunt continue proportionales ; & pro- 
pter angulum BAS, RAY, XAL, MAI divilum.ab AN 
bifariamh, erunt ( per Eucl.. 6. 2. )) reqz AB, AR, AX, 
AM, AK, AE, ficut & AD, ASAY,AL, AI, AF contir 
nue proportionales. Itaq; inter- duas, AB, AV datas in- 
ventz funt quatuor Medizx AR, AX, AM, AK, five AS, 
AY, AL, AI. | ID 

Ad' Mediarum numerum omnem demonſtrationes appli- 
careſmgulas impoſſibile eſt. . Manifeſtum autemeſt, quod. 
{ arcus B-G ſecetur feptifariam , invent fex Rhombos la- 
tera” habentes totidern continue; proportionalia,... &, conſe- 
ranged ſex Mediasz quemadmodumes triſeCtione invent# 
unt duz Mediz, & ex quinquiſetione quatuor Mediz 3 
atq; ita in infinitum pro Mediis numero paribus. Datis 
aurem paribus, oninis Medjarum numerus impar facile /inno- 
reſcit per ſumptionem ipterfingulas, proportionales fingularum 
Mediarum. Invenimus ergo Methodum-generalem invent 
endt inter duas reftas datas Medias quotcungz per ſeftionem 
anguli; quomodo autem angulus in ratione data quacungz 
ſecandus {it docuimus fupri Cap. 22. Loon Trl 

Hzc quanquam certa & demonſtrata, corruerent tamen fi 

verum 
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yerum eſſet,quod Algebriſtz,noſtri dicunt; Radicem nume- 
ri quadrati,” & Ag UPAGTALE JANIE elle. TY 
xaminabimus jam Logicz quam illi jaCitant ſeveritatem. 
Vitiolam' eſſe atunt demonſtrationem in quam nan ingre- 
ditur omne id quod ad conſtructionem, aſlumitur. Ego con; 
tra, demonſtrationem in qua heque propolitionem, neq; con- 
ſequentiam ullam falfam reperio; peccatorum omnium con- 
tra Logicam abſolvendam cenſeo. Neque ylorum regulam 
illam utcunque ſpeciofam legille me memini in Ariftotele, 
neque in alio ſcriprore'logico. . | 
- Exhibenda mihi igitur eſt | demonſtratio legitima, ubi al- 
ſimptum aliquod ad conſtrutionem.non tamen adhibetur acl 
demonſtrationem. Demonſtrabo autem abſque triſeCtiane 
anguli inter re&tam datam & ipſius ſemiſlem quznam fint Me- 
diz duz proportionales. . 7 | 
_ Sint datz ( fig, 3.) duzrettz AD, DV facientes unam 
re&am AV. Sit autem D V ſemiſfis ipſius AD, fiarque a 
majore A'D quadratum AB CD. | Inter AD & DV. io- 
veniatur Media proportionalis D E, cut in lateribus: B.C, 
AD ponatur zqualis AO, & BR ; jungaturque R O, & 
mr dre pole bh I 
- i:Seeetur D O btfariam inK; centro autem_K intetvallo 
K V %eſcribatur citculus V1M MX ſecans CD in X, AD 
inM, & R O produftam in I. Quoniam, ergo RO, CD 
{unit parallelz, anguli deinceps ad O & D ſunt recti, & D K, 
' KO xquales, & proindeetiam O M,” DV zquales.;; Aqua» 
les irem' fame FR, KNX {8&1 R diameter circuli V I M X,ea- 
demque zqualis retz M V, , Itaque duftis retis VX, XM, 
MT, TV: eric VTMX refangulum 3. & tres rectz DM, 
DX, DV continue proportionales. Divifis autem M X, 
I V-bifariam in Z. & L, duQta Z L.trauſibit per K;; &, (ecabit 
win MX 'tum'['V ad Sngulos reftos.. 1 4 
In'reta TK fimartur TP aqualis' DV, erit ergo reliqua 
P X zqualis DM, & PK zqualis DK; item L K. fecabit 
angulum DKP bifariam, ror 
Producatur CD-inG (ſecans KL ins) ita ut DG,CD 
{int zquales. OE Io erin os 


. 


A 
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* A-puno P:ducatur'reA® Þ Vperpendicularis rea#TP, 
#qualis autem DG ou YI,.GV. ons 

Quoniam ergo IP eſt xqualis DV, &P Y' zqualis D G,; 
& anguli ad P&D ret&i,: erune: YI,4GV. xquales; & divi-! 
{3 Y. + bifariam in H, | circulus:defcriptus radio HI tranhbie 
per P &Y. O24; mens Tioftaey (T1 391 124 

Produtta autem Y P tranſibit per M, eritque P M zqua- 
lis D'X. Cum enim IP, D:V-fint #quales, & I'M, V X: 
#quales & parallelz, 810 triangulis IP M, XD V -anguli 
ad P & D re@ti, erunt quoq;. PM; DX: zquales:i-: Stmili- 
ter quia OM, eſt zqualis DV, & MI, XV xquales'&& 
parallelz, erit' O-I xqualis eidem DX, &tota 'Y M: #qua- 
lis- toti G X. | ; / 

Secent autem ſemutuo P M & O I in Q. -- Xqualesergo 
inter ſe ſunt QI & .Q M, #quales itemiangultQ.M I, QIM; 
item anguli OMP, OIP cum zquales rwitom KP, :KO; 
tum KI, KM,.'tum etiam OQ,P Q., & angulus/PMI 
xqualis angulo DX V, & -angulus P1M zqualis X V D, 
propter- ſimilitudinem: triangulorum PMI, DX V, & an- 
gulus Þ Q Lexternus .duplus CHIINS MI vel ÞIM. 

Quoniam autem OQ;, DS ſunt parallel, tranſibit MY 
per S. Eſt enim angulus KS D @qualis . angulo. DX V 
propter KS, XV parallelas 3 eſt autem ' angulus M QI 
ejuidem anguli DX V five KSD duplus. Ubicunque ergo 
M Y ſecat DG: faciet: cum illa angulum anguli K S D- du- 
plum. Cum enim anguli ad P & D fint recti, &- anguli 
ad K zquales, atque etiamredz DK, KP azquales;- pro- 
duCta M-P donec coneurrat cum K L, faciet cumilla angu-= 
lum #qualem angula KS D; id quod heri poteſt in uni- 
co puncto rectz K L, nempe S.- Quare-recta' K L dividit 
angulum P'S D, fimulque verticalem ipfius Y S.G bifariam; 

Quia vero zquales inter ſe ſunt tum GD,.Y-P, tum 
DS, PS, z#quales- quoque erunt rectz GS & YS. Ducta 
ergo GY ſecabitur a KL. produQt bifariam & ad angulos 
retos in T. | | | 

Cum autem in triangulis T Y S, DXV, anguliad FT & 
ſit recti, & anguli ad S.&X #quales,: erit angulus T-Y $ 
zqualis angulo X V D.- Jungantur 
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-Jungantut HS, 'HP, HD; {| QHoniam cergo'[in triangulis 
HPS, HDS, latera-PS, DS ſunt: #qualia,: & nas 
commune, erunt quoeque latera HP, H D aqualiaz & an- 
guli HPS, PHS; xquales angubs.'HD S,-D HS uterque 
utrique, : | Cireulus ergo deſeriptus radio! HP: {qui' tranſit 
perI&Y ) tranſibit etiam per D, | | 
_Etiamquiaretz DK, K Þ, ut& anguliad K zquales funt 
_ tranfibit HS'per K; & proinde fecabit I V. bifariam & ad 
angulos retos in E.! -Itaque :triangula redangula ILH, 
V.L:H ſunt 2qualia'& ſimilia.-; Quareretz I HH V tune 

uales: : - ED \ 32 #.CF 21 - 4 . 
TDivkdlivir exyp reta GH bifariam in H, & circulus de- 
ſcriptus radio H Þ tranſit per puncta G, I, P, D, V, Y. Eft 
ergo angulius. CY V in kmicirculo, 

: EO igitur tum [GYV, tum GMXY, tum etiam (ut 
antecofteoſumeſt ) IM X V rectangulum. 

' /Itaque triangula rectangula GDM, MD X, XDV f- 
milia ſunt; & propterea- quatuor rectz DG, D M,D X, 
DV continue proportionales, quarum D M, D X ſunt Me- 
die. quefitz.. . tem O'R, O'V, Ol, OM continue pro- 
fo; tionales,, quarum. O'V, OI ſuntMedie quaſitz. from 
PY, PX, PM, PI continue proportionales, quarum PX, 
P M funt Medize quaſitz. 

Cor. Quoniam Y X, G M ſunt parallelz & zquales, tem 
GM, VR parallelz & aquales erunt recez VY & XR 
Zquales.” & 147) 
 Idemdemonſtrari poteſt exeo- 1pto, quod recta DE eſt 
_—_ Froportionalis inter AD & ipfiusſemiftem D V, hoc 
modo. 

Quoniam DC, DE, DF.(fveD V ) funt continue pro- 
portionales, erit ur DC ad DE, ita diflerenta CE ad 
differenttam E F. Qyare ratio DC ad DF duplicata eſt ra- 
tionisCE ad EF. | Et quia DE eſt diagonalis quadrati a 
DF id eſt quadrati DF rg, erit C-E diagonalis quadrati 
ab EF, ideſt quadrati Cy#4; cum fint tum EF, C5, rum 
bf, CE:2quales.. £1 - 1 5 gt tt ft 

Quomanrautem eft ut D'Cad& DF na ACadA7r, erit 
do Ee TIL PY '*..** Quogue 


ER | 
quoque ratio AC ad Ar duplicata rationis CE ad Ch. 
Cum autem C»-4 fit quadratum tranſfibi: AC per v. Duct: 
ergo #7. parallela GD, erit ut Cs ad Ch, ita DC ad#” 1deft 
ad Dh, Eft ergo ratio AC ad Ar, ideſt ratio DC ad DF du- 
plicata rationis DC ad Dh, Quare (cum Dh, DM tint xqua- 
les, & DX media proportionalis inter D5 & DF) erit ur DC 
ad Dh, ita Dh ad DX, & ita DX ad DF. Sunt eygo Turſus 
rect hb, DX Mediz quzſitz. 

Si quis in hac demonſtratione propoſitionem fallam aut 
non-neceſſariatn il}ationem oſtenderit, modo convitiis ſe ab- 
ſtineat (etfi mihi meus error placere non poteſt ) veritatt 
ramen ſtudens non inique feram. Sed ut ev ſolum nomine 
accuſer, quod poſtquam ad conſtructionematlumpſitjem me- 
diam proportionalem inter extremas, medietate illa non ſum 
uſus, miquum eſt. Dicant velim, illa reguta a'quo Magiſtro 
Logicz profedta cſt, ut cum Magiſtro ipſo controverlia mihi 
lit. Sin nullius Magiſtri , ſed ſuz ipſorum prudentiz dicta- 
men {it oſtendant ele infallibile. Ouod dicant ſine exemplo 
clle, nihil moror 3 quzram enim viciflim quis ſuit '11le qui 
lia methodo duplicationem Cubi dentonſtravit. © Euchades 
multas-habet in initio Elementorim definitiones, quibus ta- 
men nuſquam utitur. An Definitiones a& demonſtrationes 
minus neceſflariz ſunt quam Aſſumpta. Analytici omnesaf- 
ſun u_raliquid ignotum' ( etſi ab ignoro per ſe; hotum fierini- 

hi: pote ſt) ſed ope aliorum'pr ecognitorum Problemata multa 
aur ſolvunt: aut ſolvi non poſieidemonſtrant; »At Veruti Poſt 
tum minvs vaJebir, quem pro vero ſuppoſitii dubium? 'Er- 
rant\qui ſic ſctitiunt 3 'Verum enim, tatn ſai'quany falf index - 
eſt, ur a quo nihil nifi verumderivatur- S, 21 342 
Sed ne quid omitramus quod Problemati nobili perſpicus 
itatem d{arurury videatur, eandem nune concluſſonem'abes 
iplo:demonftrabimus, quod rea AO xqualis futnptaieret#® 
DE, id eſt medix proportionali inter extremas AD&DV. © 


|. Sumatur (in latere DE) recta DF zqualis DV; & deſcriba- 
turquadratum DFrg. Etitautem punctumr in diagohali DB. 
i > Defcribatur quadratuth'DXpg, & erit punctump'intadem 


L Deſiibatue 


Giagona al DB; 


a Ne ee nn Rr i nn CAO OO IT III no WA Oe Ons 
- 


(74) 


Deſcribatur quadratum DEX; cujus etiam punctum & erit 
in eadem diagonali DB. . Secet autem/& producta latus BC 
in »,& re&tam Xp productam inw,& retam Fr produCtam in 5. 
 Deſcribatur deniq;3quadratum DMzh, cujus puntumzerit 
in eademdiagonali DB; cujus quidem latus 6 #productum ſe- 


cet lx in o,& AB int,latus autem Mz productum ſecet BC in a. 


Oſtenſum autem eſt tres rectas DM,DX.DV id eſt Mz, qp, 
gr eſſe continue proportionales,item OM, DV,id eſt OM, gA 
elle #quales, & proinde (dempta communi gM ) zquales efle 
AM, 8; 0g, ideſt tz,, vel iz, vel F E, & propterea reftam g M 
;£qualem ele EC, vel kz, vel 9s. | | | 

.-'Quoniam. jam -/k media eſt proportionalis inter /zr, & /s, 
erunt tres red /-, /,, In continue proportionales. Eruntitem 
87,4Þ,Mi, 1d eſt /s, lu, lo continue proportionales. Eſt autem 
utralgue ,Analogiſmi cadem Antecedens /5s, Quare ( per 
Prope28.Elementi.decimiquarti) ratio /x ad /p duplicataerit 
rationis:/k ad, 1x. .Sed ut /k, ad x, ita eft'Mj ad 1k, 
 Ratioezgo lr ad lo duplicata eſt rationis /o five Mi ad lk. 
Sed ratigquadrati D5zMad quadratum NE& duplicata eſt 
rtionjaM >Ggelh a) adth - romiwn 
.;$,ergp quadratum DaiM intelligatur. duQum-perpendicy- 


cl paraVclipipedum) a9ualisparatielipipedo;oujus: baſis: eſt 
*qualts quagdrato: ariwda-xgqualis /rifive. AD. 
x >detuadratum DE4/xquale eff.reGapgulo:ſub AD, DV id 


hy un in.QR-#qu lern5dÞ) en Qu .totius 
£16:%BR 1.64 2qualnguanonCublsa latcre DV na 
wes, Megias bo 
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rotius quadrati ABCD, Circulus ergo deſcriptusRidioddC 
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tranſibit per &, & circulus deſcriptus radio AB tranſibitper 4+ 
A punto erigaturrecta y* perpendicularis ipſi Ay, fecans' 
BC in ©, producaturqz *% ad Jatus CDin z. Erit ergo trian- 
gulum C* z xquicrurum, & anguli ejus ad © & z lemirei.- 
Producatur gr ut ſecet arcum Ck in &, eritquerangulus CDF 
tertia pars refti. Quare producta D*+ factet cum latere CB 
angulum zqualem duabus tertiis rect. | 
 Quoniam autem angulus Ry® eſt ſemirectus, & angulus 
CDc tertia pars. rei, taciet D* producta cum ya angulum 
anguli reCti partem ſextam, Sed angalus R*y qui etiam e 
ſemire&us una cum ſexta parte rei ftaciet 'duas tertias reCti, 
Quare junfta * © & produdta incidet in'D, Eſt ergo Ce Tan- 
gens anguli 3ograduum, & huic zqualis Cz. Sed ( propter 
angulum C y © reftum diviſum bifariam ab Ry )) recta C, du+ 
pla eſt rectz CR, id eſt rectz-DO. 428 
Corol. 1. Sequitur hinc reftam C y ſive 5* ſive etiam B< du- 
plam efle re&tz Og five FE: Quoniam enim DO, Og ſimul 
ſumptz #quales ſunt ſemiſh lJateris AD, erit dupla DO, id eſt 
Ce, una cum dupla Og xqualis radio toti BC, Cum ergo Cz 
ſit dupla DO, erit reſidua B* xqualis duplz Og five AM- 
tive Bo. | 
Cor, 2. Jungatur g y producaturq;z ad RCiny, Quoniam 
ergo Ay duplaeſt Ag, erit quoqz ( propter fimilitudinem tri- 
angulorum Aye, Cyy ) refta y C dupla Cy. Itaque Cy, Baz 
ſunt xquales, & Ry, quz eſt differentia inter CR & Cy,xqua- 
lis difterentiz inter dimidium lateris & Tangentem 3ogra- 
duum. . 
Cor. 3. Dupla ry zqualis eſt Tangenti go graduum, nempe 
reft# C*. Nam Ry, yr ſunt zquales. | ; 
Cor,4-Semiſlts circiiferentiz circuli deſcripti a gr ſemiradio | 
xqualis eſt Jateribus ambobusCuborum quorum unus circum- 
ſcribitur, alter inſcribitur eidem ſphzr# in qua maximus cir- 
culus eſt qui deſcribitur radio gr ſemiſh lateris AB; quod fic 
oſtendo. Si in quadratorum eorum quz cubi bales ſunt uno - 
quocungz ducatur diagonalis, erit quadratum ejus'duplam 
quadrati a latere cubi.Rurſus,fi in termino alterutro lus dia- 
gonalis erigatur perpendicularis zqualis 'cubi htert, re&a 
L 2 que -.. 
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quz.ſubtendit diagonalem, 6 latus illud cubi ereQum, pote- 
rit triphumcubilatus. Erit autem illa ſubtendens maxima 
omnijum refarum que intra cubum duci poſlunt ; & per con- 
lequens, diameter erit ſphere cui cubus inſcribitur. Nam 
diameter ſpherz triplum poteſt lateris Cubi in illa ſphera 
iaſcripri. 

Centro r radio gr ſemiſle lateris AB, deſcribatur circulus 
»C oF, ducaturque y+ parallela'& xqualis CD, ſecans diago- 
nalem ACin *®. Quoniam ergo, ## #qualis eſt Tangenti Ce, 
7 juogatur# z, erit ilJa zGualis eidem Ce 3 cujus quadratum 
eſt « z 7 a. . Quoniam ergo latus DC triplum poteſt rectz Cx, 
ut manifeſtum eſt ( ex eo quod finus 60 graduum triplum 
poteſt ſemiradii, 8 eſt ut ſinus 60 graduum ad ſemiradium, 
ita radius ad Tangentem 3e graduum erir) cubus cujus qua- 
dratum eſt « #-> inſcriptus in ſphara cujus maximus circulus 
eſt»<g F. Manifeſtum autem eſt cubum cujus unum quadra- 
tum eſt ABGD circumſcriptum eſſe ſphzrz eidem "<g F, & 
oſtenſum eſt rectam compoſitam ex Jatere AB cubi circum- 
ſcripti, & C*, ideſt #7 Jateri cubi inſcripti, Zqualem efle 
arcui quadrantis ÞD, id eſt ſemiſf circuli*cgF. | 

Poſtremd Eadem hac comparemus cum numeris 3 be ( quia 
radix numeri non ſemper eſt numerus_) quadrata ipſa in nume- 
ros Convertemus. | 

Producatur BC in ©,ita ut B- poffit decem quadrata a recta 
DV ſive DF, jungaturq; A#, quz ſecabit DCinX 5 quod fic - 
olſtendo. 

Quoniam BY poteſt decem quadrata a DV, & AB poteſt 
quatuor quadrata ab eadem DV, erit quadratum a B#, zo; 

uorum quadratum ab AB five DC eſt 4; five quorum qua- 
; came a B” eſt 40, eorum quadratuma DCeſt 16. Eſt au- 
temut 40 ad 16, ita 16 ad 6;. 

Cumque Db oftenſa fit ſemiſlis totius B*, poterit Db de- 
cem quadrata a ſemiſle ipſius DV, five a quarta parte Iate- 
ris DC. ; | 

Quadratum ergo a DC ad quadratum a D4 ſive a DM. eſt 
ut 16 ad IO. 

Rurſus, ut 16ad 16 itaeſt 6;ad 4 Sed quadratum a DF 
, fs 
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eſt 4, quorum quadratum a DC eſt 16. Quare latusquadrati 
15 eſt ad latus quadrati 10, ur latus quadrati 6; ad latus qua- 
drati 4. Quare re&z DC, Dh - latus  quadrati 67 DF ſuut 
proportionales. | 

Sed oftentfum eft eſſe ut DC ad Ds, -ita'DX ad. DF. Latus 
ergo quadrati'6* eſt ipſa DX. [S171 
 Sequitur hinc,Primo re&am-DX efle mediam proportiona- 
lem inter DC, 6 duas quintas eju[dem DC. 'Quadratum enim 
a DX, nempe DXpg, eſt duz quiatz quadrati a DC, quia 
3:eſt quinta pars 16,8 6; duz quintz.ejuldem quadrati a DC 
& propterea -#quale reftangulo ſub DC & duabus quintis 
ejuidem DC. 

Sequitur ſecundd,Quod duQi AX 8& producta ad occurſum 
BC productz in #, rectam BY poſle 10 quadrata a DF. 

Sequitur tertio, rectam DE (quz eſt media-proportionalis 
inter DC& DF) mediam quoque efle-mter Db & DX. 'Cum 
enim quadratum a Dh fit 10, quorum-quadratum a DC & 
16, & quadratum a'DE 8; Si fiat ut 10 ad&, ita 8 adtertium 
erit i]lud tertium 65. Undepatet etiam hoc, rationem 'DF ad 
DE, etile ad rationem DF ad DX ut ubtriplicata ad ſubdu- 
plicatam, ut illi loquuntur z ego autem malim -dicere; 'ut 
rres rationes minovis ad majus; ad duas ratjones minoris item 
ad majus. - ; 

Sequitur quarto,rectam B* eſſe ad DX ut 5 ad 2. Cum enim 
quadratum a B* tit ad quadratum a DCurt 40 ad 16, id eſt 
ut 5 ad 2, & nt quadratum a B” ad quadratum a DC ita ipſa 
BY” ( quia quadrata ſunt in duplicata ratione laterum) ad DX 
eric B*ad DXut5ad2; & quadratum a BY ad quadratum a 
DF ut 25 ad 2: ideſt ut 10ad 1;6&ciplam Bad DF -ut7. ro qua- 
drata ad /. 1. Atque hactenusquidem caiculi-Geometricus 6 
Arithmericus conbuctun i & cum Euclide. 

Sunt autem rectz Dh ({ve DM)DX, DF (five DV) conti- 
nue proportionales,fropter-ſemicirculum MX V, Quare etiam 
earundem quadrata ſunt continue 'proportionalia, Atqui fi 
reducantur ad numeros, numeri il proportionales non erunt. 
Eſt enim quadratum a Db, 10, quorum quadratum a DX eſt 
62,8 quadratum a DF, 4.Quzy numeri non ſuat;proportionales 
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Retlucantnr enim ad numeros integros (quod fiet multipli- 
cando {idgulos per 5.) Facti autem erunt 50, 32, 20, qui 
proportionales non ſunt. Sunt enim 50, 32, 205! continue 
proportionalesz quorum minimus eſt juſto major. Continue 
item- proportionales ſunt DC, D4, DX, quibus reſpondent 
numer1 I6, IO, C>5 qui proportiovales nonſunt. Nam reductt 
ad-integros fient 80, 50, 32.3 qui proportionales non ſunt, 
Proportionales enim ſunt 8, 50, 31 -;, quorum minimus eſt 
juſto minor. D 

Unde autem, naſcitur hxc Geometriz & Arithmeticz diſ- 
ſentiq-?; Ab eo quod ſubtendens trianguli rectanguli non 
ſemper poteſt latera duo, angulo recto adjacentia, cum ſub- 
eendens illa 'non' fit linea, ſed minutum triangulum ; cujus 
fi punctum verticale computetur pro nihilo, terminus alter 
crit trianguli minuti baſis. 

. Cumenim duz rectz BA, BC punctum habeant commune 
B quantitate carens; ſiab eodem puncto B ducatur tertia 
recta faciens angulum quemcunq; cum BA vel BC, illa ter- 
tia propior erit utrivis duarum BA, BC, quamaltera earum 
alteri-3 & propterea habebit tertia illa cum utravis priorum 
plus. quam  punctum commune, id eſt communem partem, 
Quare tres: 111 rectz una. eademque erunt recta. Item 
proptereandem cauſam totum circuli planum erit linea recta. 
Quod fatis eſt ablurdum. ' 

Recta ergo ſubtendens. pro linea haberi non poteſt, niſi 
quz fit diagonalis quadrati. ' Illa enim dividit angulum re- 
ctum bifariam 3 id quod non. facit diagonalis rectanguli 
nan:quadrati. Unde neceſle eſt numerantibus quadrata, 
( quia minutiflimi trianguli baſis quantulacunque ea fit, 
quantitas tamen eſt ) unam & eandem quantitatem ſzpius 
numerare. | 
Si denique cubos ipſos per numeros inveſtigare volumus, 

bile yolumus; quia quadratum multiplicatum per nu- 
merum facit ſemper quadrata, quorum nulla multitudo fa- 
ciet cubum. Caulſa ergo quare problemata illa, metiendi cir- 
culum, duplicandi cubum, dividendi Angulum , dividendi 
Rationem, & alia multa inventa bactenus non fuerint:, nulla 
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aſſignari poteſt prxter has. 1*, quod ad ea invenienda abuſi 
ſunt Arithmerica, 2% Quod errores antiquorum, recentio- 
res nimium venerati ſunt. 3*. Quod quierrores illos conati 
ſunt detegere, eos imperiti homines (ne ſua inſcitia ſimul de- 
tegeretur ) convitiisabſterruerunt. Quibus tamen omnibus, 
propter ret difficultatem, & antiquitatis reverentiam, ignoſci 
poteſt, przterquam ultimis lis, convitiatoribus,non Geome- 
tris, ſed inſulſis,indignis, Geometriz procis, 
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